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ΚΕΦΑΛΑΙΟ 1 
 
1.1 Έννοια του διανύσµατος 
1.2 Πρόσθεση και αφαίρεση διανυσµάτων 
1.3 Πολλ/σιασµός αριθµού µε διάνυσµα 
 
 
ΘΕΩΡΙΑ: Σχολικό βιβλίο (σελ. 11-26) 
 
 
ΒΑΣΙΚΟΙ ΤΥΠΟΙ: 
1. 0==+ AABAAB  
2. OAOBAB −=   (διανυσµατικές ακτίνες, τέλος – αρχή) 

3. Αν Μ=µέσον του ΑΒ και Ο τυχαίο σηµείο, τότε 
2

OBOA
OM

+
=  ή 

OBOAOM +=2  
 
4. Αν a

r

 και βr  δύο διανύσµατα µε 0
rr

≠β , τότε: 
R∈=⇔ λβλαβα ,//

r

r

r

r

 

και µάλιστα αν 0>λ  τότε βα r

r ↑↑  

                   αν 0<λ  τότε βα r

r ↑↓  
 
 
 
Μεθοδολογία 
1. Για να αποδείξουµε ότι ένα τετράπλευρο ΑΒΓ∆ είναι παραλληλόγραµµο, 
αρκεί να δείξουµε ότι ∆Γ=ΑΒ  ή Α∆=ΒΓ . 
2. Για να αποδείξουµε ότι τρία σηµεία Α, Β και Γ είναι συνευθειακά, αρκεί να 
δείξουµε ότι ΒΓ⋅=ΑΒ λ . 
3. Για να αποδείξουµε ότι δύο διανύσµατα α

r

 και βr  είναι παράλληλα, αρκεί να 

δείξουµε ότι ισχύει µια σχέση της µορφής βλα r

r

= . 
4. Για να αποδείξουµε µια σχέση µεταξύ διανυσµάτων, συνήθως επιλέγουµε 
ένα από τα σηµεία που αναφέρονται και το χρησιµοποιούµε ως σηµείο 
αναφοράς για να αναλύσουµε ως προς αυτό όλα τα υπόλοιπα σύµφωνα µε 
τον βασικό τύπο 2 που προαναφέρθηκε (διανυσµατικές ακτίνες). 
 



ΕΠΙΜΕΛΕΙΑ: Τσαντίλας Σωτήρης (PhD), Μαθηµατικός - Αστροφυσικός 

 
Ασκήσεις 
1. Έστω a

r

 και βr  δυο µη µηδενικά και µη παράλληλα διανύσµατα. 

 α) Αν βλακ r

r

= , να αποδείξετε ότι 0=κ  και 0=λ . 

 β) Αν βλακβλακ r

r

r

r

2211 +=+ , να αποδείξετε ότι 21 κκ =  και 21 λλ = . 
 
2. Θεωρούµε τα σηµεία Ο, Α και Β, τα οποία δεν είναι συνευθειακά. Σε κάθε 

R∈λ  αντιστοιχίζουµε τα διανύσµατα ΟΕ  και Ο∆ , έτσι ώστε να ισχύει 
ΟΒ+ΟΑ=Ο∆ λ  και ΟΒ−ΟΑ=ΟΕ λ  

Να αποδείξετε ότι για κάθε R∈λ  τα διανύσµατα Ο∆  και ΟΕ  δεν είναι 
παράλληλα. 
 
3. Αν ισχύει η ισότητα 0729 =ΚΓ−ΚΒ−ΚΑ , να αποδείξετε ότι τα σηµεία Α, Β 
και Γ είναι συνευθειακά. 
 
 
1.4 Συντεταγµένες στο επίπεδο 
 
ΘΕΩΡΙΑ: Σχολικό βιβλίο (σελ. 29-39) 
 
Ασκήσεις 
 
1. ∆ίνονται τα σηµεία Α(0,4), Β(5,-3) και Γ(-1,-2). Να βρείτε τις συντεταγµένες 
του ∆, αν Γ∆=ΑΒ 2 . 
 
2. ∆ίνονται τα σηµεία Α(3,-1), Β(2,-1) και Γ(2,-1). Να βρείτε τις συντεταγµένες 
του συµµετρικού (Μ) του Α ως προς Β. 
 
3. ∆ίνονται οι κορυφές Α(1,4), Β(3,-9) και Γ(-5,2) του παραλληλογράµµου 
ΑΒΓ∆. Να βρείτε τις συντεταγµένες της κορυφής ∆. 
 
4. ∆ίνεται το διάνυσµα Rxxxxa ∈−+−= ),16,127( 22r

. Για ποια τιµή του x είναι: 
i) 0

r

r

=a    ii)  0
r

r

≠a  και xxa '//
r

 
 

5. ∆ίνονται τα διανύσµατα )3,2( 22 xxxxa −−=
r

 και )2,1(−=βr . Να βρείτε το 
Rx∈  ώστε: 

i) βrr

=a    ii) βrr

−=a  
 

6. Αν Α(-3,5) και Β(1,7) είναι οι διαδοχικές κορυφές ενός παραλληλογράµµου 
και Μ(1,1) το σηµείο τοµής των διαγωνίων του, να βρείτε τις άλλες δύο 
κορυφές του παραλληλογράµµου. 
 
7. Να αποδείξετε ότι τα σηµεία Α(2α, 4α), Β(2α, 6α) και Γ(2α+ 3α, 5α) είναι 
κορυφές ισόπλευρου τριγώνου. 
 
8. Να βρεθεί το διάνυσµα ),( yxa =

r

 για το οποίο ισχύει: 
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xyyxa −+=+
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(∆ιαγωνισµός «Θαλής» 2002-2003, τροποποιηµένη). 
 
 
 
 
 
 
 
1.5 Εσωτερικό γινόµενο 
 
ΘΕΩΡΙΑ: Σχολικό βιβλίο (σελ. 41-46) 
 
Ασκήσεις 
 
1. Έστω τα διανύσµατα )2,1(−=α

r

 και )3,4(=βr . Να βρείτε το R∈λ , ώστε τα 

διανύσµατα αλ r

 και βλα r

r

+  να είναι κάθετα. 
 

2. Αν 1=== γβα r

r

r

 και 0
r

r

r

r

=++ γβα , να αποδείξετε ότι: 

 α) 
3

2
),(),(),(

παγγββα ===
∧∧∧
rrr

rr

r

 

 β) 
2

3
−=⋅+⋅+⋅ αγγββα rrr

rr

r

 και 
2

1
=⋅−⋅−⋅ αγγββα rrr

rr

r

 

 

3. Αν 
2

1
,1 == βα r

r

 και η γωνία των διανυσµάτων α
r

 και βr  είναι 
3

π
, να βρείτε 

την προβολή του διανύσµατος βr  πάνω στο α
r

. 
 
4. ∆ίνονται τα διανύσµατα )2,3(=α

r

 και )1,2(=βr . Να αναλυθεί το βr  σε δύο 
κάθετες συνιστώσες από τις οποίες η µία να είναι παράλληλη στο α

r

. 
 

5. Αν 1== βα r

r

 και τα διανύσµατα βα r

r

2+  και βα r

r

45 −  είναι κάθετα, να 

αποδείξετε ότι 
3

),(
πβα =

∧
r

r

. 
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