
Ask seic 5

Diaforik  GewmetrÐa Kampul¸n kai Epifanei¸n

Apì tic shmei¸seic kef�laio 3: 7,10,13

1. DeÐxte ìti to paraboloeidèc pou dÐnetai apì thn exÐswsh z = x2 + y2

eÐnai prosanatolÐsimh epif�neia.
2. UpologÐste ta jemeli¸dh megèjh 1hc kai 2hc t�xhc thc epif�neiac

z = f(x, y) ìpou f sun�rthsh t�xhc C2.
3. UpologÐste thn kampulìthta Gauss kai thn mèsh kampulìthta, thc

epif�neiac pou dÐnetai apì thn paramètrhsh:

r(u, v) = (u + v, u− v, 4uv)

UpologÐste tic kÔriec kampulìthtec kai tic antÐstoiqec kÔriec kateujÔnseic
sto shmeÐo r(0, 1) = (1,−1, 0).

4. JewreÐste thn epif�neia ek peristrof c me paramètrhsh:

r : (a, b)× 2π → R3, r(u, v) = (f(u) cos v, f(u) sin v, g(u))

Upojèste ìti h f den mhdenÐzetai kai ìti h kampÔlh eÐnai monadiaÐac taqÔthtac
dhl. ìti (f ′)2 + (g′)2 = 1. UpologÐste thn kampulìthta Gauss kai thn mèsh
kampulìthta.

5.UpologÐste thn k�jeth kampulìthta tou kÔklou (cos t, sin t, 1) sto paraboloei-
dèc z = x2 + y2.

6.DeÐxte ìti h mèsh kampulìthta mi�c kanonik c epif�neiac sto shmeÐo p
dÐnetai apì

H =
1
2π

∫ 2π

0
kn(θ) dθ

ìpou kn(θ) eÐnai h k�jeth kampulìthta sto p se mÐa kateÔjunsh pou sqh-
matÐzei gwnÐa θ me stajer  kateÔjunsh.

LÔseic sthn istoselÐda: http://users.uoa.gr/ ppapazog/teaching/
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