
Basik  'Algebra, Ianou�rioc 2005

JEMA 10 (1 mon�da)
'Estw n o arijmìc mhtr¸ou sac. Na brejeÐ to teleutaÐo yhfÐo tou arijmoÔ

3n + 7n.

JEMA 20 (3 mon�dec)
1. DÐnetai h met�jesh

σ =

(
1 2 3 4 5 6 7 8 9 10 11 12
3 9 4 8 11 10 6 1 12 7 2 5

)

Na analÔsete tic metajèseic σ, σ192, σ−1 se ginìmeno xènwn kÔklwn kai na
upologÐsete thn t�xh touc.

2. 'Estw G om�da kai a ∈ G stoiqeÐo thc me t�xh 54. Na breÐte pìsa stoiqeÐa
thc kuklik c om�dac < a > èqoun t�xh 9.

3. 'Estw H mÐa kanonik  upoom�da miac om�dac G kai n ∈ N. Upojètoume ìti
o deÐkthc |G : H| thc H sthn G eÐnai n. DeÐxte ìti gn ∈ H gia k�je g ∈ G.

JEMA 30 (3 mon�dec)
1. DeÐxte ìti to

I = {r(x) ∈ Z[x] : 5|r(8)}
eÐnai ide¸dec tou daktulÐou Z[x].

2. 'Estw ϕ : Z[x] −→ Z5 o omomorfismìc daktulÐwn me ϕ(r(x)) = [r(8)].
UpologÐste ton pur na tou ϕ.

DeÐxte ìti o daktÔlioc phlÐko Z[x]/I eÐnai isìmorfoc me ton Z5.
3. EÐnai to r(x) = x233 + x121 − x43 − 3 stoiqeÐo tou I;

JEMA 40 (3 mon�dec)
1. Na paragontopoihjeÐ to polu¸numo f(x) = x3 + 3x2 + 3x + 2 ∈ Z5[x].
2. UpologÐste ton mègisto koinì diairèth twn poluwnÔmwn f(x) kai g(x) =

x3 − 1 sto Z5[x].
3. Na breÐte ìlec tic lÔseic thc exÐswshc (an up�rqoun) t2 +2t− 1 = 0 stouc

daktulÐouc:
(a) Z6, (b) R, (g) Q, (d) Q[x]
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