
BPIJANOTHTES kai STATISTIKH, SEPTEMBRIOS 2017

Jèma 1. (a) H k�lph A perièqei 2 kìkkinec kai 4 maÔrec sfaÐrec, en¸ h k�lph B perièqei 5
kìkkinec kai 5 maÔrec. MÐa sfaÐra eklègetai tuqaÐa apì k�je k�lph. Na brejeÐ h pijanìthta
oi dÔo eklegeÐsec sfaÐrec na eÐnai tou idÐou qr¸matoc.

(b) MÐa k�lph perièqei 2 maÔrec, 3 kìkkinec kai 5 pr�sinec sfaÐrec. 'Enac paÐkthc dialègei
sthn tÔqh mÐa sfaÐra kai kerdÐzei dÔo Eur¸ an h sfaÐra eÐnai maÔrh, q�nei èna Eur¸ an h
sfaÐra eÐnai kìkkinh, en¸ den kerdÐzei tÐpote an h sfaÐra eÐnai pr�sinh.
(b1) Na breÐte to anamenìmeno kèrdoc tou paÐkth kaj¸c kai thn diaspor� kai thn tupik 
apìklish tou kèrdouc.
(b2) An to peÐrama epanalhfjeÐ 100 anex�rthtec forèc, na upologÐsete kat� prosèggish thn
pijanìthta na kerdÐsei sunolik� o paÐkthc toul�qiston 10 Eur¸.

Jèma 2. H X eÐnai suneq c tuqaÐa metablht  me puknìthta pijanìthtac

fX(x) =

{
c+ 2x3, 0 < x < 1,

0, diaforetik�,

ìpou c > 0 stajer�.
(a) BreÐte th stajer� c.
(b) Na upologisteÐ h sun�rthsh katanom c FX(x), x ∈ R.
(g) Na upologistoÔn oi ropèc E(Xn), n = 1, 2, . . . .

Jèma 3. (a) 'Estw X1, X2, . . . , Xn tuqaÐo deÐgma apì plhjusmì me puknìthta pijanìthtac:

f(x; θ) = 7θx6e−θx
7

, 0 < x <∞ (0 < θ <∞).

Na brejeÐ h ektim tria mègisthc pijanof�neiac tou θ.

(b) 'Estw 23, 19, 20, 22, 27, 9, 19, 15, 20, 16 èna tuqaÐo deÐgma parathr sewn apì mÐa kanonik 
katanom  me (�gnwsto) mèso µ kai σ = 5.
(b1) Elègxte thn upìjesh H0 : µ = 23 ènanti thc H1 : µ 6= 23 (se epÐpedo shmantikìthtoc
α = 5%).
(b2) BreÐte èna 95% di�sthma empistosÔnhc gia ton mèso µ.

[Timèc apì StatistikoÔc PÐnakec: Φ(1.28) = 0.90, Φ(1.645) = 0.95, Φ(1.96) = 0.975, ìpou Φ
h sun�rthsh katanom c thc tupopoihmènhc kanonik c, N(0, 1).]
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