
Pijanìthtec I

Exet�seic SeptembrÐou 2016-Om�da A

Jèma 1. JewroÔme mÐa akoloujÐa anexart twn rÐyewn enìc tÐmiou tetraèdrou kai
èstw X o arijmìc twn rÐyewn mèqri na emfanisjeÐ gia 2h for� h èndeixh {3}. Sth
sunèqeia, apì èna koutÐ pou perièqei 7 kìkkina kai 3 pr�sina sfairÐdia, epilègoume tuqaÐa
me epan�jeshX sfairÐdia kai èstw Y o arijmìc twn kìkkinwn sfairidÐwn pou epilègontai.
Na upologisjeÐ h pijanìthta P (Y = 1).

Jèma 2. a) JewroÔme dÔo tuqaÐec metablhtèc X kai Y me peperasmènec ropèc
deÔterhc t�xhc. Na deiqjeÐ ìti

Cov(X,E(Y |X)) = Cov(X, Y ),

ìpou Cov(X,Y ) h sundiakÔmansh twn X,Y kai E(Y |X) h desmeumènh mèsh tim  thc Y
dedomènhc thc X.

b) 'Estw X, Y isìnomec tuqaÐec metablhtèc me peperasmènh kai mh mhdenik  diaspor�.
Na brejeÐ o suntelest c susqètishc twn X + Y kai X − Y , ρ(X + Y,X − Y ). Ti
sumperaÐnete gia tic tuqaÐec metablhtèc X + Y kai X − Y ?

Jèma 3. a) Na deiqjeÐ ìti
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b) H X eÐnai suneq c tuqaÐa metablht  me puknìthta pijanìthtac

fX(x) =

{
x/2, 0 < x < c,
0, diaforetik�

ìpou c > 0 stajer�.
i) BreÐte th stajer� c.
ii) Na upologisteÐ h sun�rthsh katanom c FX(x), x ∈ IR .
iii) Na upologistoÔn oi ropèc E(Xn), n = 1, 2, . . . .
iv) Na analujeÐ se dunamoseir� h ropogenn tria MX(t) thc X.
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