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1. Θεωρούµε τα ιδεώδη ,I m J n= =  του , όπου τουλάχιστον ένας από 

τους  δεν είναι µηδέν. Αποδείξτε ότι ,m n ,I J d+ = n όπου ( , ).d mµκδ=  
Βρείτε ανάλογες παραστάσεις για τα , .I J IJ∩  

2.  
a. Έστω : R Sφ →  ένας οµοµορφισµός δακτυλίων όπου ο S είναι 

ακεραία περιοχή. Αποδείξτε ότι το kerφ  είναι πρώτο ιδεώδες. 
b. Ποια από τα επόµενα ιδεώδη του [ ]x  είναι µεγιστικά; 

2 23 , 3 , 4x x x− − −  
3. Αποδείξτε ότι κάθε οµοµορφισµός δακτυλίων στις παρακάτω περιπτώσεις 

είναι αναγκαστικά η ταυτοτική απεικόνιση. 
a.  →
b.  →
c.  Υπόδειξη: Εξετάστε αν κάθε οµοµορφισµός διατηρεί τη 

διάταξη. 
→

             ∆ώστε ένα παράδειγµα ισοµορφισµού  διάφορου της ταυτοτικής  →
             απεικόνισης. 

4. Αποδείξτε ότι η περιοχή { }3 3 ,a b a b⎡ ⎤− = + − ∈⎣ ⎦  δεν είναι περιοχή 

µοναδικής παραγοντοποίησης. Υπόδειξη: ( )( )2 2 1 3 1 3× = + − − −  

5. Βρείτε το , τέτοιο ώστε m∈ [ ] / 1 3 .mi i+  

6. Έστω I ένα µη τετριµµένο ιδεώδες του [ ]i . Αποδείξτε ότι στο δακτύλιο 

[ ] /i I  τα µεγιστικά και τα πρώτα ιδεώδη ταυτίζονται. Υπόδειξη: Το πηλίκο 
είναι πεπερασµένος δακτύλιος 


