
Μεταπτυχιακή Άλγεβρα ΙΙ 
Ασκήσεις 5 

Προθεσµία  25/6. 
 
1.  Αποδείξτε ότι υπάρχει ισοµορφισµός k-αλγεβρών ( ) ( ) ( )m n mnk

M k M k M k⊗ ≅ .  

     Υπόδειξη: Ένας τρόπος είναι να θεωρήσουµε την απεικόνιση 

( ) ( ) ( ): ,k k kk k
End V End W End V WΦ ⊗ → ⊗ ( ) ( ) ( ) ( ),f g v w f v g wΦ ⊗ ⊗ = ⊗  

όπου , ,m nV k W k= = ( ) ( ), , ,k kf End V g End W v V w W∈ ∈ ∈ ∈  

 

2.  α) Για κάθε χαρακτήρα χ  αβελιανής οµάδας ισχύει ).1(, χχχ ≥><  

     β) Αληθεύει το β) για κάθε µη αβελιανή οµάδα; 

 

3. Έστω χ ανάγωγος χαρακτήρας της G βαθµού n. 

     α)  Για κάθε Gg ∈  ισχύει ( )g nχ ≤ . 

     β) Ισχύει )].(:[2 GCGn ≤  

 

4.  α) Έστω χ ο ανάγωγος χαρακτήρας της 3S  βαθµού 2. Βρείτε την ανάλυση του  

      2χ  σε -γραµµικό συνδυασµό των αναγώγων χαρακτήρων της 3S   

       υπολογίζοντας τα , iχ χ . 

     β) Αν το g G∈  έχει τάξη 2, τότε για κάθε χαρακτήρα χ  έχουµε ( )gχ ∈Z  και    
       ( ) (1) mod 2.gχ χ≡  
 
5.  Παρακάτω δίνεται ένα τµήµα του πίνακα χαρακτήρων µιας οµάδας τάξης 10 για  
     την οποία ξέρουµε ότι έχει 4 κλάσεις συζυγίας µε αντιπροσώπους .ig  Να βρεθεί     
     ο υπόλοιπος πίνακας. 
      

ig  1g  2g  3g  4g  
( )iC g  10 5 5 2 

1χ  1 1 1 1 

2χ  2 α β 0 
 

    όπου 1 5 1 5,
2 2

a b− + − −
= = . Υπόδειξη: Αφού συµπληρώστε την πρώτη στήλη,  

    η άσκηση 4β)  ίσως χρησιµεύσει για την τέταρτη στήλη.  
 


