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Οµάδα Α 

Παρακαλούµε αναγράψτε στην πρώτη σελίδα της κόλλας σας την ένδειξη Οµάδα Α  
 
 
Θέµα 1  
Έστω V  ο υπόχωρος του που παράγεται από τα διανύσµατα 4R

1 2 3(1,1,1,1), (1, 2,3, 1), ( 1,0,1, 3).v v v= = − = − −  
1. Εξετάστε αν   (0, 2,4, 1) .V− ∈
2. Να βρεθεί η διάσταση του V. 
3. Να βρεθεί µια ορθοκανονική βάση του V. 
4. Να βρεθεί ένα µη µηδενικό διάνυσµα του που είναι κάθετο προς κάθε 

διάνυσµα του V. 
4R

5. Έστω { }( , ,0,0) ,U x y x y= R∈ . ∆είξτε ότι dim dim dim( ).V U U V+ = +  
 
 
 
Θέµα 2 

Έστω  
1 2 1
2 3 1
3 8 1

A
−⎛ ⎞

⎜ ⎟= −⎜ ⎟
⎜ ⎟−⎝ ⎠

1. Να βρεθούν οι λύσεις του συστήµατος ΑΧ=0 και η διάσταση του χώρου των 
λύσεων. 

2. Έστω  η γραµµική απεικόνιση µε αντίστοιχο πίνακα τον Α ως 
προς τη συνήθη βάση του . Να βρεθεί µια βάση της εικόνας της  f. 

3:f →R R3

1

3R
3. Εξετάστε αν ο πίνακας 2B AB−  είναι αντιστρέψιµος, όπου Β είναι ένας 

πραγµατικός 3  πραγµατικός πίνακας. 3×
4. Να βρεθούν οι ιδιοτιµές και τα ιδιοδιανύσµατα του Α. 
5. Εξετάστε αν ο Α είναι διαγωνίσιµος πίνακας. 

 
 
 
 
 
Τα δυο θέµατα είναι βαθµολογικά ισοδύναµα. Καλή επιτυχία. 
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