Askăseic J. Arijmÿn

3 FullĹdio ParĹdosh TetĹrth 16 NoembrÐou 1. An τ(n) paristĹnei to plăjoc twn fusikÿn diairetÿn tou n na apodeiqteÐ ìti h sunĹrthsh n → τ(n), eÐnai arijmhtikă pollaplasiastikă.

2. Na apodeiqteÐ ìti gia kĹje fusikì arijmì n ∑ d|n μ^2(d) ϕ(d) = n ϕ(n) .

3. Na apodeiqteÐ ìti gia kĹje fusikì arijmì n isqÔei ∑ d|n μ(d)ϕ(d) = ∏ p|n (2 − p),

ìpou to d diatrèqei touc fusikoÔc diairètec tou n, kai to p touc prÿtouc diairètec tou n.

4. Na brejeÐ to plăjoc kai to Ĺjroisma twn fusikÿn diairetÿn tou 1440. 5. An p prÿtoc, deÐxte ìti ( p i ) ≡ 0 mod p gia kĹje 0 < i < p. ApodeÐxte sthn sunèqeia (x + y)^p ≡ x^p + y^p mod p.

To parapĹnw gia eunìhtouc lìgouc apokaleÐtai {to ìneiro tou prwtoetoÔc}.

6. Na apodeiqteÐ ìti gia kĹje akèraio arijmì a isqÔei a^2 ≡ 0 ă 1 ă 4 mod 8 EpÐshc na apodeiqteÐ ìti gia kĹje akèraio arijmì a isqÔei a^3 ≡ a mod 3, a^5 ≡ a mod 5 a^7 ≡ a mod 7.

7. An p, q eÐnai prÿtoi arijmoÐ, diaforetikoÐ metaxÔ touc, na apodeiqteÐ ìti p^{q−1} + q^{p−1} ≡ 1 mod pq.