Askăseic J. Arijmÿn

1 FullĹdio ParĹdosh Pèmpth 20 OktwbrÐou

1. JewroÔme to poluÿnumo me suntelestèc apì to Z thc morfăc

f(x) = n∑ i=0 a_ix^i.

DeÐxte ìti an to f(x) èqei rhtă rÐza q = a/b tìte to b | a_n kai to a | a_0. Na deÐxete ìti oi arijmoÐ^{13} √ 3,^3 √ 5, den eÐnai rhtoÐ. EÐnai swstì ìti to Ĺjroisma dÔo Ĺrrhtwn eÐnai Ĺrrhtoc?

2. Na apodeiqteÐ ìti o arijmìc 100m + n diaireÐtai dia tou 7, an o arijmìc 2m + n diaireÐtai dia tou 7.

3. Na apodeiqteÐ ìti ènac arijmìc diaireÐtai dia tou 3 ă tou 9, an to Ĺjroisma twn yhfÐwn tou diaireÐtai dia tou 3 ă tou 9, antÐstoiqa.

4. Na apodeiqteÐ ìti o arijmìc 3n^2 + 1, n ∈ N, den mporeÐ na eÐnai to tetrĹgwno enìc fusikoÔ arijmoÔ.

5. An gia touc fusikoÔc arijmoÔc m, n isqÔei m < n na apodeiqteÐ ìti 2^{2m} + 1 | 2^{2n} − 1.

6. Na apodeiqteÐ ìti gia kĹje fusikì arijmì n > 0 isqÔei 10 den diaireÐ to (n − 1)! + 1.