Exètash JewrÐac Arijmÿn

17 SeptembrÐou 2003

1. Na apodeiqteÐ ìti to ginìmeno tesĹrwn diadoqikÿn arijmÿn diaireÐtai me to 24.

2. An o p eÐnai prÿtoc deÐxte ìti ( p i ) ≡ 0 mod p.

ApodeÐxte sthn sunèqeia ìti (x + y)^p ≡ x^p + y^p mod p.

GiatÐ to (_p i ) eÐnai akèraioc?

3. Na brejeÐ o mègistoc koinìc diairèthc twn arijmÿn 1193930 kai 936327 kai na grafeÐ san akèraioc grammikìc sundiasmìc twn arijmÿn autÿn.

4. Na lujeÐ to sÔsthma 3x ≡ 1 mod 5 2x ≡ 3 mod 7 5x ≡ 11 mod 3.

5. Na oristeÐ pìte mia sunĹrthsh f : N → C ja lègetai arijmhtikă pollaplasiastikă. Na oristeÐ h sunĹrthsh ϕ tou Euler kai na apodeiqteÐ ìti eÐnai arijmhtikă pollaplasiastikă. ApodeÐxte ìti ϕ(p) = p − 1 kai ϕ(p^n) = p^n − p^{n−1}, gia n ≥ 1.

6. Na apodeiqteÐ ìti o √ 3 eÐnai Ĺrrhtoc.

7. Na exetasteÐ an èqei lÔseic h isodunamÐa x^2 ≡ 631 mod 1033.

DÐnetai ìti o arijmìc 1033 eÐnai prÿtoc. Kală EpituqÐa