Exètash JewrÐac Arijmÿn

27 IanouarÐou 2003

1. Gia m, n akeraÐouc n > m, orÐzetai to (_n m ) =^{n!}_{m!(n−m)!} . DeÐxte ìti to (_n m ) eÐnai akèraioc.

2. Na upologÐsete ton mègisto koinì diairèth twn arijmÿn 234 kai 71 kai na efrasteÐ san grammikìc sundiasmìc autÿn. Sthn sunèqeia na lujeÐ h 71x ≡ 1 mod 234 kai h 142x ≡ 2 mod 468.

3. Na brejoÔn oi arijmoÐ x pou ìtan diairejoÔn me to 3 afănoun upìloipo 2, ìtan diairejoÔn me to 5 afănoun upìloipo 3 kai ìtan diairejoÔn me to 7 afănoun upìloipo 2.

4. Na oristeÐ h sunĹrthsh ϕ tou Euler. Na deÐxete ìti eÐnai pollaplasiastikă kai ìti ϕ(p^k) = p^k − p^{k−1}. 5. Na diatupÿsete to {mikrì} jeÿrhma tou Fermat. An p, q eÐnai prÿtoi arijmoÐ, diaforetikoÐ metaxÔ touc, na apodeiqteÐ ìti

p^{q−1} + q^{p−1} ≡ 1 mod pq.

6. Na oristeÐ h tĹxh enìc arijmoÔ modulo m. Na oristeÐ h prwtarqikă rÐza modulo m, kai o deÐkthc enìc arijmoÔ wc proc mia prwtarqikă rÐza. An w, u eÐnai dÔo arqikèc rÐzec modulo p, ìpou p prÿtoc arijmìc, na apodeiqteÐ ìti isqÔei

ind_ua ≡ ind_wa · ind_uw mod (p − 1).

7. Na exetĹsete an h isodunamÐa

x^2 ≡ 23 mod 5231,

èqei lÔseic. DÐnetai ìti o arijmìc 5231 eÐnai prÿtoc.

Kală EpituqÐa