Prìodoc Grammikăc ’Algebrac I Kuriakă 18 NoembrÐou 2001

(1) (aþ) ’Estw x_1, ..., x_n dianÔsmata entìc tou K-dianusmatikoÔ qÿrou V . DeÐxte ìti ta x_1, ..., x_n eÐnai grammikĹ exarthmèna an kai mìno an èna apì autĹ mporeÐ na grafteÐ san grammikìc sundiasmìc twn upoloÐpwn.

(bþ) ’Estw X, Y dianusmatikoÐ qÿroi kai {x_1, ..., x_n} bĹsh tou X. JewroÔme thn grammikă sunĹrthsh L : X → Y . OrÐzoume ta y_1, ..., y_n ∈ Y san y_i = L(x_i). DeÐxte ìti an h L eÐnai 1-1 tìte ta y_1, ..., y_n eÐnai grammikĹ anexĹrthta. Exhgăste ti mporeÐ na sumbeÐ an h L den eÐnai 1-1, dÐnontac katĹlhlo parĹdeigma.

(2) JewroÔme ton qÿro E twn poluwnÔmwn bajmoÔ mikrìterou ă Ðsou tou 3.

Na deÐxete ìti ta poluÿnuma {1, x, x^2, x^3} apoteloÔn bĹsh tou E. Sthn sunèqeia na deÐxete ìti h sunĹrthsh L : E → E, h opoÐa stèlnei to f sthn parĹgwgo tou eÐnai grammikă sunĹrthsh. Na grĹyete ton pÐnaka thc wc proc thn parapĹnw bĹsh na upologÐsete mia bĹsh gia ton purăna kai thn eikìna thc.

(3) ’Estw n × n pÐnakac A, o opoÐoc grĹfetai sthn morfă A = QBQ^{−1}, ìpou Q antistrèyimoc n × n pÐnakac. Na ekfrĹsete tic dunĹmeic tou A sunartăsei twn dunĹmewn tou B.

(4) Na upologÐsete touc 2 × 2 pÐnakec A tètoiouc ÿste AB = BA, gia ìlouc touc 2 × 2 pÐnakec B.

(5) DÐnetai o pÐnakac A = 1 2 0 1 0 1 1 0 1 2 0 1 o opoÐoc orÐzei grammikă apeikìnish apì to R^4 sto R^3 . Na kataskeuasteÐ mÐa bĹsh gia ton purăna kai thn eikìna thc parapĹnw grammikăc apeikìnishc. Na jewrăsete thn grammikă apeikìnish apì ton R^3 ston R^4 pou orÐzetai apì ton anĹstrofo pÐnaka kai na upologÐsete mia bĹsh gia ton purăna kai thn eikìna autăc.

Kală epituqÐa