Proìdoc ’Algebrac

7 Maðou 2004

1. Na deÐxete ìti an se mia omĹda kĹje stoiqeÐo èqei tĹxh dÔo, tìte h omĹda eÐnai abeliană.

2. Na deÐxete ìti o purănac enìc omomorfismoÔ ϕ : G → G^′, eÐnai kanonikă upoomĹda thc omĹdac G.

3. Na deÐxete ìti an h ϕ eÐnai omomorfismìc omĹdwn, tìte h ϕ eÐnai 1-1 an kai mìno an o purănac thc ϕ eÐnai h tetrimènh upoomĹda, dhladă ker ϕ = {1}.

4. Na upologistoÔn ìlec oi dunatèc abelianèc upoomĹdec me tĹxh 24. 5. ’Estw p prÿtoc. Na dikaiologăsete giatÐ oi omĹdec Z_p × Z_p kai Z_p2 den eÐnai isìmorfec.

6. Na apodeÐxete ìti an n, m ∈ N kai (n, m) = 1, tìte oi omĹdec Z_n × Z_m kai Z_{nm} eÐnai isìmorfec.

7. An H upoomĹda thc G, kai g ∈ G, na apodeÐxete ìti to sÔnolo gHg^{−1} = {ghg^{−1}|h ∈ H}, eÐnai upoomĹda thc G. An epiplèon h H, èqei tĹxh s, na deÐxete ìti kai h omĹda gHg^{−1} èqei tĹxh s. Na deÐxete ìti h tomă ìlwn twn upoomĹdwn thc G me tĹxh s, eÐnai kanonikă upoomĹda thc G. DiĹrkeia diagwnÐsmatoc 2 ÿrec Kală EpituqÐa