Exètash ’Algebrac SeptembrÐou

18 SeptembrÐou 2004

1. Na dwjeÐ o orismìc tou ideÿdouc enìc daktulÐou. Na apodeiqteÐ ìti kĹje ideÿdec tou Z eÐnai kÔrio.

2. DÐnontai oi metajèseic σ = ( 1 2 3 4 4 1 2 3 ) kai τ = ( 1 2 3 4 3 2 4 1 ) , ϕ = ( 1 2 3 4 5 6 7 3 5 7 2 1 4 6 ) . Na upologisteÐ to στ^2σ. Na grafeÐ to ϕ san ginìmeno xènwn kÔklwn.

3. Na upologistoÔn, mèqri isomorfismoÔ, ìlec oi abelianèc omĹdec tĹxhc 48. 4. An H eÐnai kanonikă upoomĹda thc G kai m = [G : H], na apodeiqteÐ ìti a^m ∈ H gia kĹje a ∈ G.

5. Na apodeiqteÐ ìti kĹje omĹda me tĹxh prÿto eÐnai kuklikă.

6. Na dojeÐ o orismìc thc akeraÐac perioqăc. Na dojoÔn paradeÐgmata daktulÐwn pou eÐnai akèraiec perioqèc kai daktuliÿn pou den eÐnai akeraÐec perioqèc.

7. ’Estw p prÿtoc. Na dikaiologhjeÐ giatÐ oi omĹdec Z_p2 kai Z_p × Z_p den eÐnai isìmorfec.

8. ’Estw I ideÿdec tou antimetajetikoÔ daktulÐou me monĹda R. OrÐzoume to sÔnolo J to opoÐo apoteleÐtai apì ta f ∈ R ÿste f^n ∈ I gia katĹlhlo n ∈ N. Na deiqteÐ ìti to J eÐnai ideÿdec tou R, kai ìti J ⊂ I.

9. PoiĹ apì ta parakĹtw poluÿnuma eÐnai anĹgwga sto Q[x]?

x^3 + 3x + 2, 25x^5 − 9x^4 + 3x^2 − 12, x^3 + x − 2.

Na apantăsete se akribÿc 8 jèmata DiĹrkeia diagwnÐsmatoc 2 ÿrec kai 45 leptĹ Kală EpituqÐa