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¹ d� tîn ØpÕ Pl£twnoj ™kkeimšnwn ¢riqmîn tetraktÝj ™ntelestšran 
œschke t¾n gšnesin, tîn m�n ¢rt…wn ¢rt…oij diast»masi tîn d� 
perittîn peritto‹j pollaplasiasqšntwn· perišcei d� t¾n m�n 
mon£da, koin¾n oâsan ¢rc¾n ¢rt…wn kaˆ perittîn, tîn d' Øp' aÙtÍ t¦ 
m�n dÚo kaˆ tr…a prètouj ™pipšdouj, t¦ d� tšttara kaˆ ™nnša 
prètouj tetragènouj, t¦ d' Ñktë kaˆ e„kosiept¦ prètouj kÚbouj  
™n ¢riqmo‹j, œxw lÒgou tÁj mon£doj tiqemšnhj. Î kaˆ dÁlÒj ™sti 
boulÒmenoj oÙk ™pˆ mi©j eÙqe…aj ¤pantaj ¢ll' ™nall¦x kaˆ „d…v 
t£ssesqai toÝj ¢rt…ouj met' ¢ll»lwn kaˆ p£lin toÝj perissoÚj, æj 
Øpogšgraptai. oÛtwj aƒ suzug…ai tîn Ðmo…wn œsontai prÕj toÝj 
Ðmo…ouj kaˆ poi»sousin ¢riqmoÝj ™pifane‹j kat£ te sÚnqesin kaˆ 
pollaplasiasmÕn ™x ¢ll»lwn.   
 
Πλούταρχος, Περί της εν Τιμαίω Ψυχογονίας,  
Stephanus 1017 D4-E7 

 
 



 
 

3 

1. Προλεγόμενα 

Αφιέρωσα πολλά έτη της ερευνητικής μου δραστηριότητος εις την μελέτη του «μουσικού 
χωρίου (35α1-36b6)» του Πλατωνικού Τιμαίου, διότι κατά τον Πλούταρχον είναι ένα από τα 
πλέον δύσκολα, ως προς την κατανόησή του, μέσα στο συνολικό Πλατωνικό έργο. 

Από την εποχή του Πλάτωνος επροτάθησαν δύο διαφορετικοί τρόποι επιλύσεώς του εν 
λόγω προβλήματος, ο γραμμικός και ο λαβδοειδής. 

Κατά τον πρώτον τρόπο ο Θεόδωρος, ο Κηρυναίος, τοποθετεί τους αριθμούς της μεγί-
στης τετρακτύος του Πλάτωνος (1, 2, 3, 4, 8, 9, 27) επ’ ευθείας γραμμής, αναμειγνύοντας 
αρτίους με περιττούς αριθμούς και οδηγείται σε μια κατατομή κανόνος 36 όρων 
(=φθόγγων), η οποία καλύπτει συνολικώς ένα συχνοτικό εύρος δύο δισδιαπασών 
(=τεσσάρων διαπασών), ενός διαπέντε κι ενός επογδόου τόνου με την εξής διαστηματική 
αλληλουχία: διαπασών, διαπασών διαπασών, επόγδοος τόνος, διαπασών, διαπέντε.  

Τον τρόπον αυτόν της επιλύσεως του Πλατωνικού προβλήματος εξέθεσα στην εργασία 
μου με τίτλο “Λύση του προβλήματος «Περί γενέσεως ψυχής κόσμου» (Πλάτωνος Τίμαιος 
35a1-36b6)”, η οποία εδημοσιεύθη στον τόμο ΛΗ΄ (2006-2007) της επιστημονικής επετηρί-
δος της Φιλοσοφικής Σχολής του Πανεπιστημίου Αθηνών, σσ. 87-136. 

Στην παρούσα εργασία για πρώτη φορά εκτίθεται αναλυτικώς η λαβδοειδής λύση του εν 
λόγω προβλήματος για την οποία πολλοί μελετηταί αναφέρουν ότι πρόκειται για την λαβδο-
ειδή τοποθέτηση των επτά1 αριθμών της Πλατωνικής τετρακτύος και πέραν τούτου ουδέν. 
Επέτυχα την λαβδοειδή λύση, αφού προηγουμένως αποκωδικοποίησα μια «Αδράστειο» 
πληροφορία που μας μεταφέρει ο Πρόκλος (Εις τον Τίμαιον Γ [Tim 35B] 197C5-8) και η ο-
ποία μέχρι τώρα μας ήταν ακατανόητη:  «Ἄδραστος δὲ φιλοτεχνῶν, λαβδοειδὲς τὸ σχῆμα 
ποιεῖ καὶ ἐν τρισὶ τριγώνοις ἐκτίθεται τοὺς ὅρους».  

Και η λαβδοειδής λύση οδηγεί ακριβώς στην ίδια κατατομή κανόνος με την γραμμική λύ-
ση και έχει όλα τα προαναφερθέντα μουσικά χαρακτηριστικά με αυτήν, ήτοι 36 όρους μετα-
ξύ των οποίων σχηματίζονται 35 μουσικά διαστήματα (22 επόγδοοι τόνοι, 11 λείμματα και 2 
αποτομές) και που όλα μαζί καλύπτουν ένα συχνοτικό εύρος τεσσάρων διαπασών, ενός δι-
απέντε και ενός επογδόου τόνου. 

Για την λύση του συγκεκριμένου προβλήματος δεν υπάρχουν οδηγίες. Θα έπρεπε, λέγει 
ο Πλούταρχος, να σας αφήσω εν είδει ασκήσεως να συπληρώσετε τα διαστήματα και να ε-
ντάξετε ανάμεσά τους τις μεσότητες, ακόμη και εάν ετύγχανε να μην το έχει επιχειρήσει κα-
νείς προηγουμένως. Από τον Πλάτωνα δεν εδόθη πλήρης λύσις του προβλήματος, παρά 
μόνον εγένοντο υποδείξεις για την συμπλήρωση των μουσικών διαστημάτων με τις μεσότη-
τες και η όλη διαδικασία της επιλύσεως αφέθη υπό μορφήν «εργασίας κατ’ οίκον». 

Ύστερα από πολλές προσπάθειες και με υποθέσεις επί υποθέσεων, χρησιμοποιώντας 
την μέθοδο «trial and error» της Φυσικής, κατέληξα εις το συμπέρασμα ότι για την επίλυση 
του Πλατωνικού προβλήματος «Περί γενέσεως ψυχής κόσμου» και ιδιαιτέρως με τον λα-
βδοειδή τρόπο, είναι εντελώς απαραίτητη η ύπαρξη μιας δομής βασισμένης επί ενός συ-
στήματος συντεταγμένων2 με καταλλήλως βαθμολογημένους τους άξονές του, επί του οποί-
                                                 
1 Διακεκριμένοι φιλόσοφοι της αρχαιότητος εστήριξαν ολόκληρα φιλοσοφικά συστήματα κοσμογονι-
κών, μεταφυσικών και οντολογικών θεωριών επί των αριθμών, δηλαδή την σχέση των και την επί-
δρασή των επί της δημιουργίας, της λειτουργίας και της αρμονίας του κόσμου. Το γεγονός ότι διάφο-
ρα φυσικά φαινόμενα σχετίζονται με τον αριθμό επτά ή αριθμούν σε επτά, διήγειρε τις πρώτες σκέ-
ψεις περί των ιδιοτήτων και της ιερότητος αυτού του αριθμού. Πράγματι, η ιερότης του αριθμού επτά 
και οι επταδικές δοξασίες που ανεπτύχθησαν από τους Βαβυλωνίους, τους Χαλδαίους και τους ανα-
τολικούς λαούς εν γένει, οι οποίες  μετεδόθησαν στους Εβραίους, στους αρχαίους Έλληνες και αργό-
τερον στον Χριστιανισμό, έχουν την αρχή των κυρίως εις το ουράνιο στερέωμα λ.χ. «τι έστι κόσμος; 
Επταπλανές κύκλωμα» (Ι. Ε. Καλιτσουνάκις, 1922, Επταδικαί Έρευναι, Αθήναι, σ. 59. 
2 Συστήματα συντεταγμένων δισδιάστατα και τρισδιάστατα υπάρχουν πολλά. Κανένα εξ αυτών των 
συστημάτων συντεταγμένων δεν δύναται να χρησιμοποιηθεί για την επίλυση προβλημάτων της Πυ-
θαγορείου μουσικής, διότι υπακούν στην λογική της γνωστής μας άλγεβρας και όχι στην λογική των 
πυθαγορείων μαθηματικών της μουσικής εις τα οποία –κατά τα γνωστά- η πρόσθεση των μουσικών 
διαστημάτων πραγματοποιείται με πολλαπλασιασμό, η αφαίρεση με διαίρεση των αριθμητικών τους 
σχέσεων. 
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ου θα πραγματοποιούνται μαθηματικές πράξεις με βάση τα Μαθηματικά, τα οποία διέπουν 
την Πυθαγόρειο μουσική3. Στην συγκεκριμένη δομή, την οποία εγώ μεν ονομάζω Σπυρίδειο 
δικτυωτό4, ο Πλάτων δε την αποκαλεί ΚΟΣΜΟΝ, ο άξων των x είναι βαθμολογημένος εις 
μουσικά διαστήματα5 διατεσσάρων (4/3) και ο άξων των y είναι βαθμολογημένος εις μουσι-
κά διαστήματα διαπέντε (3/2). Τον ΚΟΣΜΟ δηλαδή ο Πλάτων τον δομεί με βάση την αριθ-
μητική μεσότητα (3/2) και την αρμονικήν ή υπενάντιον ή ενάντιον μεσότητα (4/3) των οντο-
τήτων 1 (ταυτόν) και 2 (θάτερον), οι οποίες δομούν το μουσικό διάστημα της διαπασών 
(2/1), όπως φαίνεται από τα αποσπάσματα: 
 
PROCL. in Tim. I 176, 27 Diehl  
eŒj ¢potele‹tai kÒsmoj ™x ™nant…wn ¹rmosmšnoj,  
Φιλόλαος, Testimonia, Fragment 9 line 3 
 
tÕ toà kÒsmou sîma ™genn»qh di'  
¢nalog…aj  
Πλ. Τίμ. Stephanus p. 32 section c line 1-2 
 
kÒsmJ d� p£nta kaˆ kat¦ lÒgon  
œconta 

Πλάτων, Respublica, 500 c4-5.  
 
 

Έστω, λοιπόν μια δομή σημείων (κόμβων), ένα Σπυρίδειο δικτυωτό, ο κατά Πλάτωνα 
ΚΟΣΜΟΣ (Σχήμα 1.1), στον οποίο κατά τον άξονα x το βήμα (= η μικρότερη επιτρεπτή με-
τακίνηση) είναι ένα επίτριτο (4/3) διάστημα και κατά τον άξονα y το βήμα είναι ένα ημιόλιο 
(3/2) διάστημα. Αυτά σημαίνουν ότι ο ΚΟΣΜΟΣ κατά Πλάτωνα είναι δικτυωτός, αφού οι με-
τατοπίσεις γίνονται κατά ακέραιον αριθμόν βημάτων και ΜΟΝΟΝ. Το διάνυσμα του βήματος 

κατά τον άξονα x και του βήματος κατά τον άξονα y έχουν μέτρα 







3
4  και 








2
3 , αντιστοίχως, 

και τα εκλαμβάνω ως κάθετα μεταξύ τους, χωρίς αυτό να επηρεάζει σε κάτι το πρόβλημα. 
 

                                                 
3 Διακεκριμένοι φιλόσοφοι της αρχαιότητος εστήριξαν ολόκληρα φιλοσοφικά συστήματα κοσμογονι-
κών, μεταφυσικών και οντολογικών θεωριών επί των αριθμών, δηλαδή την σχέση των και την επί-
δρασή των επί της δημιουργίας, της λειτουργίας και της αρμονίας του κόσμου. 
 
4 Η έννοια απαντάται στην θεωρία των δικτυωτών, την οποία επενόησα για την επίλυση αλληγορικών 
αριθμητικών Πλατωνικών προβλημάτων, όπως το παρόν. Με την εν λόγω εντελώς πρωτότυπη θεωρία 
παρέχεται με ασφάλεια μια αυστηρώς μαθηματική θέαση της Πυθαγορείου μουσικής δια της οποίας 
επιτυγχάνεται η λύση του οποιουδήποτε θεωρητικού μουσικού προβλήματος με την πλέον λεπτή μέ-
θοδο, με την συντομότερη ανάλυση, με την μεγαλύτερη δυνατή σαφήνεια και καλαισθησία και, τέ-
λος, τον μικρότερο πνευματικό κόπο. Κατ’ αυτήν την θεωρία ολόκληρη η Πυθαγόρειος Μουσική α-
ντιμετωπίζεται επί των ευθέων και των αντιστρόφων δικτυωτών με μια νέα Επιπεδομετρία βρόχων 
και όχι συνεχούς επιπέδου, όπως είναι η Ευκλείδειος. 
 
5 Τα μουσικά διαστήματα στην εν λόγω δομή εκφράζονται ως λόγοι μηκών δονουμένων τμημάτων χορδής. 
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Σχήμα 1.1: Ένα μουσικό ύψος M(x,y) σε δικτυωτό,  
το οποίο σε σχέση με ένα μουσικό ύψος αναφοράς Ο(0,0) σχηματίζει  

ένα μουσικό διάστημα. 
 
Ένας κόμβος Μ του ΚΟΣΜΟΥ με συντεταγμένες x και y (Σχήμα 1.1) συμβολίζεται ως  

( ),M x y  και παριστά το μουσικό ύψος 

( ) ( )0,0
2
3

3
4, OyxM

yx

⋅





⋅






=  

αφού υλοποιείται με την εκτέλεση x επιτρίτων και y ημιολίων μουσικών διαστημάτων σε 
σχέση με ένα αρχικό μουσικό ύψος Ο(0,0), το οποίο εκλαμβάνεται ως μουσικό ύψος αναφο-
ράς.  
Επί του Σπυριδείου δικτυωτού, αντιστοίχως, ο εν λόγω κόμβος Μ με συντεταγμένες x, y 
παριστά ένα μήκος δονουμένου τμήματος χορδής, το οποίο υλοποιεί σε σχέση με ένα αρχι-
κό δονούμενο τμήμα χορδής L0(0,0), το οποίο εκλαμβάνεται ως δονούμενο τμήμα χορδής 
αναφοράς, το μουσικό διάστημα6 

( ) ( )0,0
2
3

3
4, 0LyxL

yx

M ⋅





⋅






=  

Να σημειωθεί ότι  τα αριθμητικά βάρη των κόμβων στον ΚΟΣΜΟ εκφράζονται είτε δι’ ακε-
ραίων, είτε δια μη ακεραίων αριθμών. 

  
 
 

                                                 
6 Ένα μουσικό διάστημα εκφράζεται ως απόσταση μεταξύ δύο κόμβων του δικτυωτού. 
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2 Τα μαθηματικά εργαλεία για την λαβδοειδή λύση 

2.1 Ειδικοί Βρόχοι 

Το ορθογώνιο παραλληλόγραμμο, το οποίο σχηματίζεται από τις δύο παραμέτρους του 
Σπυριδείου7 δικτυωτού, ονομάζεται βρόχος. Το Σπυρίδειο δικτυωτό μπορεί να θεωρηθεί ότι 
παράγεται με περιοδική μετατόπιση του βρόχου από τις δύο παραμέτρους του. 

Ασχολούμενος με την επίλυση του Πλατωνικού προβλήματος επί του Σπυριδείου δι-
κτυωτού ευρίσκεσαι αντιμέτωπος με ένα θαυμάσιο πρόβλημα της θεωρίας αριθμών, που 
είναι εξ ίσου διαχρονικό με ένα αληθινό έργο τέχνης και αισθάνεσαι την ανάγκη να αναφω-
νήσεις: «Αυτά δεν είναι Μαθηματικά. Αυτά είναι Θεολογία!».  

Ονομάζομε απλό βρόχο διπλασίων αριθμών, αυτόν στον οποίον την κάτω αριστερή 
κορυφή κατέχει ένας αριθμός (x) και την αντιδιαγώνιόν του κορυφήν (επάνω δεξιά) κατέχει ο 
διπλάσιός του αριθμός (2x). 

Ονομάζομε σύνθετο βρόχο τριπλασίων αριθμών, αυτόν στον οποίον την κάτω αρι-
στερή κορυφή κατέχει ένας αριθμός (x) και την αντιδιαγώνιόν του κορυφήν (επάνω δεξιά) 
κατέχει ο τριπλάσιός του αριθμός (3x).  

Ένας σύνθετος βρόχος τριπλασίων αριθμών δομείται με την υπέρθεση δύο απλών βρό-
χων διπλασίων αριθμών. 
 
 
2.2 Προτάσεις μεσοτήτων (αριθμητικού και αρμονικού)  

2.2.1 1η Σπυρίδειος πρόταση των μεσοτήτων 

Σε κάθε απλό βρόχο διπλασίων αριθμών την δεξιόθεν της διαγωνίου (x-2x) κορυφήν 

(κάτω δεξιά) κατέχει ο αρμονικός των μέσος x
xx
xx

⋅=







+
⋅⋅

3
4

2
22  και την αντιδιαγώνιον αυτής 

κορυφήν (επάνω αριστερά) κατέχει ο αριθμητικός των μέσος xxx
⋅=






 +

2
3

2
2  (Σχήμα 

2.2.1.1) 
 

                                                 
7 Βλέπε Σπυρίδεια Δικτυωτά στο Χαράλαμπου Χ. Σπυρίδη, Αναλυτική Γεωμετρία για την Πυθαγόρειο 
Μουσική, Εκδόσεις Grapholine, Θεσσαλονίκη 2006, σσ. 156-161. 
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Σχήμα 2.2.1.1: 1η Σπυρίδειος πρόταση των μεσοτήτων 

 
 
2.2.2 2η Σπυρίδειος πρόταση των μεσοτήτων  

Σε κάθε σύνθετο βρόχο τριπλασίων αριθμών (x-3x) οι μέσοι (αρμονικός και αριθμητικός) 
αυτών ευρίσκονται επί της πλευράς, η οποία τον χωρίζει σε δύο απλούς βρόχους διπλασί-
ων αριθμών και, συγκεκριμένως, επάνω από τον μικρότερο αριθμό (x) ευρίσκεται ο αρμονι-
κός μέσος 

x
x

x
xx
xx

⋅=
⋅
⋅

=







+
⋅⋅

2
3

4
6

3
32 2

 

και κάτω από τον μεγαλύτερο (3x) ευρίσκεται ο αριθμητικός μέσος xxx
⋅=






 + 2

2
3   (Σχήμα 

2.2.2.1) 
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Σχήμα 2.2.2.1: 2η Σπυρίδειος πρόταση των μεσοτήτων 

 
 

2.2.3 3η Σπυρίδειος πρόταση των μεσοτήτων 

 Σε κάθε σύνθετο βρόχο τριπλασίων αριθμών (x-3x) (που δομείται με την υπέρθεση δύο 
απλών βρόχων διπλασίων αριθμών (x-2x)) ο αρμονικός μέσος αυτών (x-3x) συμπίπτει με 
τον αριθμητικό μέσο των αριθμών του κάτω απλού βρόχου διπλασίων αριθμών (x-2x) ο α-
ριθμητικός μέσος αυτών (x-3x) συμπίπτει με τον μεγαλύτερο αριθμό του κάτω απλού βρό-
χου διπλασίων αριθμών (x-2x) (Σχήμα 2.2.3.1). 
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Σχήμα 2.2.3.1: 3η Σπυρίδειος πρόταση των μεσοτήτων 

 
Αυτή είναι η πρόταση δια της οποίας ο Πλάτων προχωρεί στην επίλυση του προβλήμα-

τος «Γένεσις Ψυχής Κόσμου» και την οποία διατυπώνει ως εξής: 
Έστωσαν δύο αριθμοί, οι οποίοι είναι, αντιστοίχως, ο διπλάσιος και ο τριπλάσιος ενός 

δοθέντος αριθμού. Εάν στο διπλάσιο διάστημα ληφθεί ο αριθμητικός μέσος των άκρων του,  
τότε: 

Αυτός ο αριθμητικός μέσος (στο διπλάσιο διάστημα) καθίσταται αρμονικός μέσος για το 
τριπλάσιο διάστημα. 

Ο μεγαλύτερος των ακραίων αριθμών του διπλασίου διαστήματος καθίσταται αριθμητι-
κός μέσος του τριπλασίου διαστήματος. 
 

Δια της Ψυχής του Κόσμου επί του Σπυριδείου δικτυωτού παρέχεται μεγίστη ευκολία 
υπολογισμού του αριθμητικού και του αρμονικού μέσου δύο διπλασίων ή τριπλασίων αριθ-
μών. 
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2.3. Κόσμος και Ψυχή 

Προβληματιζόμενος με το τέλειο και απόλυτο γεωμετρικό σχέδιο του Κόσμου, εντός του 
οποίου, κατά τον ισχυρισμόν του Πλουτάρχου (1027 Ε 9), ο ίδιος ο Πλάτων χρησιμοποιού-
σε τη λαβδοειδή διάταξη των αριθμών (Σχήματα 2.3.1 και 2.3.2) και, βασιζόμενος επί της 
συμμετρίας, υποστηρίζω ότι το Σπυρίδειο δικτυωτό είναι ο κατά Πλάτωνα ΚΟΣΜΟΣ. 

 

 
 

Σχήμα 2.3.1: Οι πρώτες τέσσερις τιμές των συναρτήσεων ( ) 2 0,1,2,3xx xφ = =   και ( ) 3 0,1,2,3yy yρ = =
, οι οποίες δομούν την τετρακτύν του Πλάτωνος, με βάση την οποία αυτός 

δομεί την Ψυχή του Κόσμου στο «μουσικό χωρίο (35a1-36b6)» του διαλόγου του Τίμαιος. 

 
 

 
Σχήμα 2.3.2: Το λαβδοειδές διάγραμμα του Αδράστου. 

 
 
Πράγματι, επί του ΚΟΣΜΟΥ ο Πλάτων προσπαθεί να περιχαρακώσει ένα πεδίο τιμών, 

εντός του οποίου θα ευρίσκονται οι ακέραιες λύσεις του προβλήματός του και οι λύσεις του 
οποιουδήποτε προβλήματος της Πυθαγορείου μουσικής. Το πεδίο αυτό των ακεραίων τι-
μών –η κατά Πλάτωνα ΨΥΧΗ- είναι η τριγωνικής μορφής περιοχή του Σπυριδείου δικτυω-
τού, η οποία έχει κορυφή επί του κόμβου αναφοράς και πλευρές καθοριζόμενες από τις 
γεννήτριες συναρτήσεις 

( ) 2 0,1,2,3,...xx xφ = =  και ( ) 3 0,1,2,3,...yy yρ = =  
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Με δύο τετρακτύες (1, 2, 4, 8 και 1, 3, 9, 27) –μία εξ εκάστης γεννητρίου συναρτήσεως- ο 
Πλάτων δομεί την μεγίστη τετρακτύν του 1, 2, 3, 4, 8, 9, 27 δια της οποίας μας υποδεικνύει 
τα όρια της Ψυχής του Κόσμου8 (Σχήμα 2.3.1). 

 
 
 

2.4 Διαστηματική ανάλυση βρόχου  

Όπως έχει ήδη λεχθεί, κάθε κόμβος της Ψυχής Κόσμου επί του Σπυριδείου δικτυωτού 
εκφράζεται δι ενός ακεραίου Πυθαγορείου αριθμού και παριστά ένα μήκος δονουμένου τμή-
ματος χορδής. Μετακίνηση από κόμβου εις κόμβον του Σπυριδείου δικτυωτού εκφράζει ένα 
μουσικό διάστημα, το οποίο υπολογίζεται από τον λόγο του αριθμού του κόμβου αφίξεως 

δια του αριθμού του κόμβου εκκινήσεως 










σεωςεκκιν

ξεωςαφ

ή

ί

L
L

.  

Μετακίνηση από κόμβο μικρού αριθμού προς κόμβο μεγαλυτέρου αριθμού σημαίνει με-
τακίνηση από μικρό μήκος δονουμένου τμήματος χορδής προς μεγαλύτερο, δηλαδή εκτέλε-
ση ενός καθοδικού μουσικού διαστήματος9. 

Οι στοιχειώδεις μετακινήσεις μεταξύ των κόμβων του Σπυριδείου δικτυωτού πραγματο-
ποιούνται εντός ενός απλού βρόχου διπλασίων αριθμών (x-2x) και είναι οι: 

 
 Μετακίνηση κατακορύφως μεταξύ δύο διαδοχικών κόμβων συνεπάγεται εκτέλεση 

ενός διαπέντε διαστήματος ανιόντος ή κατιόντος, αναλόγως της σχέσεως των αριθ-
μών του κόμβου εκκινήσεως και του κόμβου αφίξεως. 

 
 Μετακίνηση οριζοντίως μεταξύ των δύο διαδοχικών κόμβων συνεπάγεται εκτέλεση 

ενός διατεσσάρων διαστήματος.  
 
 Μετακίνηση μεταξύ των κόμβων των δύο διπλασίων αριθμών συνεπάγεται εκτέλεση 

ενός διαστήματος διαπασών. 
 
 Μετακίνηση μεταξύ των κόμβων της άλλης διαγωνίου του απλού βρόχου διπλασίων 

αριθμών συνεπάγεται εκτέλεση ενός επογδόου διαστήματος. 
 

 
 

 
Σχήμα 2.4.1: Η γραφική παρουσίαση των τεσσάρων δυνατών κινήσεων μεταξύ των κόμβων ενός απλού βρό-

χου διπλασίων αριθμών. 
 

                                                 
8 Ο Πλάτων, ως Πυθαγόρειος (Οƒ Puqagorikoˆ, oŒj pollacÍ ›petai Pl£twn, Θέων Σμυρναίος, Των κατά το 
μαθηματικόν χρησίμων, 12, 10), πιστεύει ότι όλο το σύμπαν είναι «αρμονία και αριθμός», ότι η ψυχή γίνεται 
αντιληπτή ως «αρμονία», ως ευταξία, δηλαδή ένα σύστημα καλώς συντονισμένο με την συμπαντική αρμονία, 
ήτοι τον «κόσμο».  
 
9 Μήκος δονουμένου τμήματος χορδής και συχνότητα παραγομένου ήχου είναι μεγέθη αντίστροφα. 
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Οι μετακινήσεις μεταξύ κόμβων συνθετωτέρων βρόχων εκφράζουν μουσικά διαστήματα, 
το μέγεθος των οποίων προκύπτει δια της διανυσματικής συνθέσεως (προσθέσεως) ωρι-
σμένων εκ των στοιχειωδών μετακινήσεως (διανυσμάτων) εντός του Σπυριδείου δικτυωτού. 

 
Παράδειγμα 2.4.1. Του πυθαγορείου διτόνου (πυθαγόρειος τόνος+πυθαγόρειος τόνος, 

πράσινο διάνυσμα στο σχήμα 2.4.2) προστιθεμένου εις το διατονικόν ημίτονον ή λείμμα (κί-
τρινο διάνυσμα), γεννάται το  διατεσσάρων (μπλε διάνυσμα). 

 

 
Σχήμα 2.4.2: Διανυσματική πρόσθεση μουσικών διαστημάτων επί του Σπυριδείου δικτυωτού. 

 
Παράδειγμα 2.4.2.  Έστω το σχήμα 2.4.3, όπου παρουσιάζεται ένα τμήμα της Ψυχής 

του Κόσμου. 
 

 
Σχήμα 2.4.3: Διαστηματική ανάλυση βρόχου. 

 
Η μετακίνηση από τον κόμβο 6 στον κόμβο 24 ισοδυναμεί με ένα κατιόν ασύνθετο διά-

στημα μιας δις διαπασών. Τούτο το διάστημα, εάν αντιμετωπισθεί ως σύνθετο εκ κατιόντων 
ΜΟΝΟΝ διαστημάτων, θα μπορούσε να εκτελεσθεί με πολλούς και διαφορετικούς τρόπους, 
το πλήθος των οποίων μπορεί να υπολογισθεί με βάση την θεμελιώδη αρχή της απαριθμή-
σεως ή την πολλαπλασιαστική αρχή10 ως εξής: 

Το πλήθος των τρόπων μεταβάσεως από τον κόμβο 6 στον κόμβο 24 μέσω του κόμβου 
12 ισούται με το πλήθος των τρόπων μεταβάσεως από τον κόμβο 6 στον κόμβο 12 επί το 
πλήθος των τρόπων μεταβάσεως από τον κόμβο 12 στον κόμβο 24. 

 
Από τον κόμβο 6 στον κόμβο 12 μπορούμε να μεταβούμε δια κατιόντων μόνο διαστημά-

των με τους εξής 3 τρόπους: 
6-12 διαπασών 
6-8-12 διατεσσάρων+διαπέντε 
6-9-12 διαπέντε+διατεσσάρων 

                                                 
10 Αυτόθι, σελ. 95. 
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Από τον κόμβο 12 στον κόμβο 24 μπορούμε να μεταβούμε δια κατιόντων μόνο διαστη-
μάτων με τους εξής 3 τρόπους: 

12-24 διαπασών 
12-16-24 διατεσσάρων+διαπέντε 
12-18-24 διαπέντε+διατεσσάρων 
Ώστε, από τον κόμβο 6 στον κόμβο 24 μπορούμε να μεταβούμε δια κατιόντων μόνο δια-

στημάτων με τους εξής 933 =⋅  τρόπους: 
6-12-24 
6-12-16-24 
6-12-18-24 
6-8-12-24 
6-8-12-16-24 
6-8-12-18-24 
6-9-12-24 
6-9-12-16-24 
6-9-12-18-24 
Από τον κόμβο 12 στον κόμβο 24 μπορούμε επίσης να μεταβούμε δια κατιόντων μόνο 

διαστημάτων χωρίς να διέλθωμε εκ του κόμβου 12 με τους εξής 2 τρόπους: 
6-8-16-24 διατεσσάρων+διαπασών+διαπέντε 
6-9-18-24 διαπέντε+διαπασών+διατεσσάρων 
Εν κατακλείδι, από τον κόμβο 6 στον κόμβο 24 μπορούμε να μεταβούμε δια κατιόντων 

μόνο διαστημάτων με τους ανωτέρω 11 τρόπους. 
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Παράδειγμα  2.4.3. Έστω το σχήμα  2.4.4, όπου παρουσιάζεται ένα άλλο τμήμα της Ψυχής 
του Κόσμου. 

 

 
Σχήμα  2.4.4: Διαστηματικαί κινήσεις εντός της Ψυχής του Κόσμου. 

 
Η μετακίνηση από τον κόμβο 1536 στον κόμβο 2048 ισοδυναμεί με ένα κατιόν διατεσ-

σάρων διάστημα. Τούτο το διάστημα μπορεί να συντεθεί ως 1536-1728-1944-2048, δηλαδή 
επόγδοος τόνος- επόγδοος τόνος-λείμμα (δομή Δωρίου τετραχόρδου). 

Η μετακίνηση από τον κόμβο 1944 στον κόμβο 2187 ισοδυναμεί με το κατιόν διάστημα 
ενός επογδόου τόνου. Τούτο το διάστημα μπορεί να συντεθεί ως 1944-2048-2187, δηλαδή 
λείμμα+αποτομή μείζονος τόνου.  
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 3. Το Πλατωνικό Λάβδωμα.  

 3.1 Η μαθηματική τοποθέτηση του προβλήματος κατά την λαβδοειδή διαδικασία. 

Έχει λεχθεί ότι το χωρίο 35α1-36b6 του Τιμαίου, γνωστό και ως «μουσικό χωρίο», ανα-
φέρεται στην δημιουργία και την σύσταση της Ψυχής Κόσμου επί τη βάσει ενός αλγορίθμου, 
διατυπωμένου με Πυθαγόρειο μουσική ορολογία.  

Στην προηγούμενη εργασία μου, η οποία εδημοσιεύθη στην επετηρίδα της Φιλοσοφικής 
Σχολής, όπως προανεφέρθη, είχα ασχοληθεί με την γραμμική ή Θεοδώρειο λύση του εν λό-
γω προβλήματος. 

 
`O g¦r QeÒdwroj, … , ™pˆ mi©j eÙqe…aj ™fexÁj toÚj te  
diplas…ouj ™kt£ttwn kaˆ toÝj triplas…ouj 

Κράντωρ, Σπαράγματα, Σπάραγμα 6, γρ. 8-10  
 
Τώρα θα εκτεθεί αναλυτικώς και με την πρέπουσα τεκμηρίωση η Σπυρίδειος λύση του 

προβλήματος «περί γενέσεως Ψυχής Κόσμου» επί του Σπυριδείου δικτυωτού, η οποία οδη-
γεί αποκλειστικώς στην χρήση Δωρίων τετραχόρδων (τόνος-τόνος-λείμμα) κατά την κατιού-
σα διαδοχή κατά την λαβδοειδή διαδικασία.  

Πρέπει να τονισθεί ότι περί της λαβδοειδούς λύσεως υπάρχουν δύο αναφορές. Η μία 
από τον Κλέαρχο 

 
to‹j d� perˆ tÕn Kr£ntora bohqoàsin a† te qšseij tîn ¢riqmîn, ™pipšdwn ™pipšdoij kaˆ tet-
ragènwn tetragènoij kaˆ kÚbwn kÚboij ¢ntiqštwj suzugoÚntwn, tÍ te m¾ kat¦ t£xin aÙtîn 
l»yei, ¢ll' ™nall¦x ¢rt…wn kaˆ [deutšra]  perittîn   

Κλέαρχος, Σπαράγματα, Σπάρεγμα 4, γρ. 12-15. 
 
και η άλλη από τον Κράντορα 
 

To‹j d� perˆ tÕn Kr£ntora bohqoàsin a† te qšseij tîn ¢riqmîn, ™pipšdwn ™pipšdoij, kaˆ tet-
ragènwn tetragènoij, kaˆ kÚbwn kÚboij ¢ntiqštwj suzugoÚntwn, tÍ te m¾ kat¦ t£xin 
aÙtîn l»yei, ¢ll' ™nall¦x ¢rt…wn kaˆ ™pipšdwn ¢rt…oij kaˆ ™pipšdoij ¢ntiqštJ suzug…v.   
     Perˆ d� tÁj t£xewj (zhte‹tai), pÒteron ™f' ˜nÕj st…cou p£ntaj ™kqetšon, æj QeÒdwroj· À 
m©llon, æj Kr£ntwr, ™n tù L sc»mati, toà prètou kat¦ koruf¾n tiqemšnou, kaˆ cwrˆj m�n 
tîn diplas…wn, cwrˆj d� tîn triplas…wn ™n dusˆ st…coij Øpo- 
tattomšnwn.   

Κράντωρ, Σπαράγματα, Σπάραγμα 6, γρ. 17- Σπάραγμα 7, γρ. 6 
 

Λέει, λοιπόν, ο Πλατωνικός αλγόριθμος: 
 
     ...tÁj ¢mer…stou  
kaˆ ¢eˆ kat¦ taÙt¦ ™coÚshj oÙs…aj kaˆ tÁj aâ perˆ t¦ sèmata  
gignomšnhj meristÁj tr…ton ™x ¢mfo‹n ™n mšsJ suneker£sato  
oÙs…aj e�doj, tÁj te taÙtoà fÚsewj [aâ pšri] kaˆ tÁj toà   
˜tšrou, kaˆ kat¦ taÙt¦ sunšsthsen ™n mšsJ toà te ¢meroàj  
aÙtîn kaˆ toà kat¦ t¦ sèmata meristoà   

                                                              Πλάτωνος Τίμαιος (35 α, 1-6) 
 
Κατά το απόσπασμα (35a5-b1) ανέμειξε την ουσία του ταυτού, (αμερούς, αμεταβλήτου) 

με την ουσία του ετέρου (μεριστού, μεταβλητού) και εδημιούργησε τρίτη ουσία σε σχέση 
πάλι με την φύση του ταυτού και του θατέρου. Επειδή στα Θεολογούμενα της Αριθμητικής 
του Ιαμβλίχου με την έννοια σύνθεσις υπονοείται η πράξη της προσθέσεως και με την έν-
νοια ανάμειξις υπονοείται η πράξη του πολλαπλασιασμού, πολλαπλασιάζοντας, λοιπόν, ο 
θεός την ουσία του ταυτού, δηλαδή τον αρμονικό μέσο, επί την ουσίαν του θατέρου, δηλαδή 
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τον αριθμητικόν μέσο, εδημιούργησε την τρίτη ουσία, η οποία τιθεμένη ανάμεσα στις δύο 
προηγούμενες ουσίες, δομεί μία συνεχή αναλογία ως ακολούθως: 

( ) ( ) yxέόέό

yxyx
yx
yx

⋅=⋅⇒

⇒⋅=
+

⋅
+
⋅⋅

σοςµςµητικαριθσοςµςικαρµον

2
2

 

 
Η σχέση αυτή με ωδήγησε στη διατύπωση της θεωρίας των δικτυωτών. 
Τώρα ο Πλάτων διαθέτει ένα υλικό, τους αριθμούς, τους οποίους θα ταξινομήσει και θα 

συσχετίσει με βάση τις αναλογίες, διότι ταξινομών το υλικό του, το καθιστά κτήμα του. 
Εν συνεχεία ο Πλάτων παρουσιάζει την κατανομή των μερών του μείγματος βάσει του 

αλγορίθμου του και θέτει το μαθηματικό – αρμονικό πρόβλημα, το οποίο καλούμεθα να επι-
λύσουμε λαβδοειδώς.  

 
Αφού ανακάτεψε το μεριστόν με το αμέριστον και με την ουσία και, αφού από τρία έκανε 

ένα, μοίρασε11 ξανά το σύνολο αυτό στα κατάλληλα μερίδια, που το καθένα τους ήταν μείγ-
μα από το ταυτό, το θάτερο και την ουσία. Άρχισε το μοίρασμα με τις εξής επτά ενέργειες: 

 
½rceto d� diaire‹n ïde. m…an ¢fe‹len tÕ prîton ¢pÕ pantÕj  
mo‹ran, met¦ d� taÚthn ¢fÇrei diplas…an taÚthj, t¾n d' aâ  
tr…thn ¹miol…an m�n tÁj deutšraj, triplas…an d� tÁj prèthj,  
tet£rthn d� tÁj deutšraj diplÁn, pšmpthn d� triplÁn tÁj  
tr…thj, t¾n d' ›kthn tÁj prèthj Ñktaplas…an, ˜bdÒmhn d'  
˜ptakaieikosiplas…an tÁj prèthj· 

(35 b4-c2) 
 

Αφήρεσε (ο Δημιουργός) από το όλον (το μείγμα) ένα μέρος (1), 
μετά αφήρεσε το διπλάσιο αυτού (2), 
μετά αφήρεσε ένα κομμάτι μιάμιση φορά το δεύτερο, δηλαδή τριπλάσιο του πρώτου (3), 
μετά αφήρεσε ένα κομμάτι διπλάσιο του δευτέρου (4),  
μετά αφήρεσε το τριπλάσιο του τρίτου (9),  
μετά αφήρεσε ένα κομμάτι οκταπλάσιο του πρώτου (8) και 
μετά αφήρεσε ένα κομμάτι εικοσιεπταπλάσιο του πρώτου (27). 
 
Από την εκφώνηση του Πλατωνικού προβλήματος προκύπτουν οι αριθμοί του Πίνακα  

3.1.1, οι οποίοι ορίζουν την Ψυχή Κόσμου επί του Σπυριδείου δικτυωτού του σχήματος  
3.1.1. 

                                                 
11 Ο Πρόκλος γι’ αυτήν την ενέργεια διερωτώμενος  (Πῶς δὲ μοίρας ἀφαιρεῖν τῆς ἀμερίστου κατ' οὐσίαν;) ε-
πισημαίνει: Τούτο σημαίνει ότι το υλικό από την ανάμειξη του ταυτού, του θατέρου και της ουσίας είναι μερι-
στό. Ο δημιουργός εδόμησε την ψυχή σε ένα όλον προτού αρχίσει να την διαιρεί. Έτσι, λοιπόν, δεν χάνεται η 
ολότητα καθώς υφίστανται τα μέρη της, αλλά εξακολουθεί να υπάρχει και να προηγείται των μερών της. 199 
D9-13. 
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Πίνακας  3.1.1: Οι αριθμοί από την εκφώνηση του Πλατωνικού προβλήματος. 

1 2 3 4 9 8    27  

1 2 3 22 32 23 33 

   Τετράγωνοι12  
αριθμοί 

Κύβοι13 αριθμοί 

 

 

Σχήμα  3.1.1: Οι αριθμοί από την εκφώνηση του Πλατωνικού  
προβλήματος τοποθετημένοι επί του Σπυριδείου δικτυωτού. 

 
Πρόκειται για τους επτά αριθμούς της μεγάλης τετρακτύος, που, όπως παρετήρησαν αρ-

χαίοι σχολιαστές με πρώτον τον Κράντορα, δομείται από τη συνένωση της γεωμετρικής σει-
ράς 1, 2, 4, 8 με πρώτον όρο την μονάδα και γενήτορα το 2 και της γεωμετρικής σειράς 1, 3, 
9, 27 με πρώτον όρο την μονάδα και γενήτορα το 3. Η παρατήρηση αυτή είναι εξαιρετικά 
σημαντική και χαρακτηρίζει από παλιά όλα τα Πυθαγόρεια μουσικά διαστήματα, με την έν-
νοια ότι ένα μουσικό διάστημα χαρακτηρίζεται ως Πυθαγόρειο μόνον, όταν εκφράζεται ως 
γινόμενο δυνάμεων με βάση το 2 ή/και το 3, δηλαδή με τη μορφή Z∈⋅ λκλκ ,32 .  

Σχολιάζοντας τη σειρά με την οποία παρουσιάζει ο Πλάτων τους αριθμούς της μεγάλης 
τετρακτύος, δηλαδή πρώτα τη μονάδα, μετά το 2, μετά το 3, μετά τα τετράγωνα του 2 και 
του 3 και μετά τους κύβους αυτών – καταλήγομε ότι αυτή συνηγορεί υπέρ: 
 της ενεργείας των μαθητών του Πλάτωνος, του Αδράστου και του Κράντωρος, οι 

οποίοι ασχολήθηκαν με τη λύση του συγκεκριμένου προβλήματος, να τοποθετούν 
λαβδοειδώς τους αριθμούς, δηλαδή να βάζουν επί του ενός σκέλους τους αρτίους 
και επί του άλλου σκέλους τους περιττούς αριθμούς και εις την κορυφή του Λ τη μο-
νάδα (Σχήμα  3.1.1). 

 του ισχυρισμού του Πλουτάρχου (1027 Ε 9) ότι ο ίδιος ο Πλάτων χρησιμοποιούσε τη 
λαβδοειδή διάταξη των αριθμών για τη λύση του εν λόγω προβλήματος. 

 της δηλώσεως του Πρόκλου (Εις τον Τίμαιον Γ [Tim 35B] 197C5) «Ἄδραστος δὲ 
φιλοτεχνῶν, λαβδοειδὲς τὸ σχῆμα ποιεῖ». 

 

                                                 
12 Τετράγωνος ἀριθμός ἐστιν ὁ ἰσάκις ἴσος ἢ [ὁ] ὑπὸ δύο ἴσων ἀριθμῶν περιεχόμενος. 

Ευκλείδου, Στοιχείων ζ. 
 
13 Κύβος ἀριθμός ἐστιν ὁ ἰσάκις ἴσος ἢ [ὁ] ὑπὸ τριῶν ἴσων ἀριθμῶν περιεχόμενος. 

Αυτόθι. 
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Όλα τα ανωτέρω με ωδήγησαν στη διατύπωση της θεωρίας των δικτυωτών. 
 
Στη συνέχεια ο Πλάτων μας παραγγέλλει τα διπλάσια και τα τριπλάσια διαστήματα να τα 

συμπληρώσουμε με τις αρμονικές και τις αριθμητικές μεσότητες. Η εντολή εκτελείται με τη 
χρήση των 1ης, 2ης και 3ης Σπυριδείων προτάσεων των μεσοτήτων (Σχήμα  3.1.2). 
 

 
Σχήμα  3.1.2: Η ένθεση αρμονικών και αριθμητικών μεσοτήτων  

στα διπλάσια και τα τριπλάσια διαστήματα. 
 

Παρατηρούμε ότι με την ένθεση των αριθμητικών και αρμονικών μεσοτήτων κάποιοι 
κόμβοι και συγκεκριμένως οι  1,33  1,5  2,66 4,5  5,33 13,5 ευρίσκονται (ως μη έχοντες α-
ριθμητικό βάρος ακέραιο αριθμό) εκτός της Ψυχής του Κόσμου. Μετακινώντας όλους τους 
κόμβους κατά ένα κατιόν διάστημα ενός δις διαπασών+διαπέντε, καθίστανται για πρώτη 
φορά και αυτοί οι κόμβοι κόμβοι της Ψυχής του Κόσμου. Τώρα έχομε να διαχειρισθούμε 
τους κόμβους της Ψυχής του Κόσμου που δείχνει το σχήμα  3.1.3. 

Ας σχολιάσομε την σημασία της μετακινήσεως των συγκεκριμένων κόμβων κατά ένα κα-
τιόν διάστημα ενός δις διαπασών+διαπέντε. Τούτο σημαίνει ότι οι αριθμητικές τιμές των 

κόμβων πολλαπλασιάζονται επί 





=






⋅






=






⋅








1
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2
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1
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2
3

1
2 2

, δηλαδή οι αριθμητικές τιμές 

των συγκεκριμένων κόμβων εξαπλασιάζονται. Αυτούς τους συγκεκριμένους κόμβους υπο-
νοεί ο Άδραστος κατά την ρήση του Πρόκλου ότι περιέχει το δεύτερο τρίγωνο του τριπλού 
λαβδοειδούς σχήματος « Ἄδραστος δὲ φιλοτεχνῶν, λαβδοειδὲς τὸ σχῆμα ποιεῖ καὶ ἐν 
τρισὶ τριγώνοις ἐκτίθεται τοὺς ὅρους, ἐπὶ μὲν τοῦ ἐντὸς αὐτοῦ τοὺς ἐν τοῖς μοναδικοῖς 
ἀριθμοῖς λόγους, ἐπὶ δὲ τοῦ μετὰ τοῦτο τοὺς ἑξαπλασίους τούτων, τοὺς ἔχοντας δύο 
μεσότητας καθ' ἕκαστον διάστημα τὸ διπλάσιον  ἢ τριπλάσιον». 

Πρόκλου Εις τον Τίμαιον Γ [Tim 35B] 197C5-9 
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Σχήμα  3.1.3: Μετατροπή σε κόμβους της Ψυχής του Κόσμου των εντεθεισών 

αρμονικών και αριθμητικών μεσοτήτων των διπλασίων και τριπλασίων διαστημάτων 
δια μετακινήσεώς των κατά ένα κατιόν διάστημα δις διαπασών+διαπέντε. 

 
Τώρα θα πρέπει στη σειρά των αριθμών του Σχήματος  2.1.3 τα διαστήματα των όρων, 

που έχουν λόγο επίτριτο, να τα διαιρέσουμε σε επογδόους τόνους και σε λείμματα. Προς 
τούτοις θα εφαρμόσομε διαδικασίες από την διαστηματική ανάλυση του βρόχου. Οι κόμβοι 
που σχηματίζουν μουσικό διάστημα διατεσσάρων ή, ισοδυνάμως, έχουν λόγο επίτριτο είναι 
οι: 6-8, 9-12, 12-16, 18-24, 24-32, 27-36, 36-48 και 81-108.  

Ως γνωστόν, ένα επίτριτο διάστημα απαρτίζεται από δύο επογδόους τόνους και ένα 
λείμμα. Πρέπει να τονισθεί με έμφαση ότι ο Πλάτων δεν καθορίζει την αλληλουχία των τριών 
αυτών διαστημάτων εντός του επιτρίτου διαστήματος. Έτσι, είμεθα υποχρεωμένοι, για την 
πλήρη λύση του Πλατωνικού προβλήματος, να αντιμετωπίσουμε το επίτριτο διάστημα σε 
όλες του τις διαστηματικές δομές, ήτοι την Δώριο (τ-τ-λ), την Φρύγιο (τ-λ-τ) και την Λύδιο (λ-
τ-τ). Η σημειούμενη αλληλουχία των τριών διαστημάτων εντός του επιτρίτου διαστήματος εί-
ναι κατά την κατιούσα διαδοχή.  
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 3.1.1 Εντοπισμός των αποτομών μείζονος τόνου 

Πιθανώς ο μελετητής να διερωτάται πώς θα γνωρίζει εάν πρέπει να τοποθετήσει διαστή-
ματα αποτομής μείζονος τόνου και σε ποιές θέσεις θα τα τοποθετήσει. 

Το διάγραμμα εκ της αναλύσεως των επιτρίτων διαστημάτων καθεαυτων εις επογδόους 
τόνους και λείμματα ή των επιτρίτων διαστημάτων, τα οποία προέρχονται από την ανάλυση 
των ημιολίων διαστημάτων (επόγδοος τόνος + επίτριτο διάστημα ή επίτριτο διάστημα + ε-
πόγδοος τόνος) θα τον καθοδηγεί ως εξής:  

Κάθε αναλελυμένο επίτριτο διάστημα σε δύο επογδόους τόνους και ένα λείμμα (με την 
πρέπουσα αλληλουχία, αναλόγως του τρόπου στον οποίον ανήκει, δηλαδή Δώριο, Φρύγιο, 
Λύδιο) παρίσταται ως μια τεθλασμένη γραμμή τριών ευθυγράμμων τμημάτων. (Βλέπε πα-
ράδειγμα  2.4.1 Κεφάλαιο  2.4 Διαστηματική ανάλυση βρόχου).  

Συνεχής τεθλασμένη γραμμή δύο αναλελυμένων επιτρίτων διαστημάτων παριστά δύο 
συνημμένα τετράχορδα.  

Δύο τεθλασμένες γραμμές, δύο αναλελυμένων επιτρίτων διαστημάτων, διαχωριζόμενες 
από ένα επόγδοο διάστημα, παριστούν δύο διεζευγμένα τετράχορδα, εις τα οποία το επό-
γδοο διάστημα του διαχωρισμού παριστά τον διαζευκτικό τόνο. (Βλέπε διακεκομμένες 
γραμμές στο σχήμα  3.1.1.1). 

Από την συνένωση τεθλασμένων γραμμών δύο επιτρίτων διαστημάτων, τα οποία, είτε 
είναι εμπεπλεγμένα έχοντας ένα κοινό διάστημα ενός τριημιτόνου (επόγδοος τόνος+λείμμα), 
είτε είναι διεζευγμένα και σχηματίζεται με το χαμηλότερο εξ αυτών ένα συνημμένο επίτριτο 
διάστημα, δυνατόν να σχηματίζεται ένα παραλληλόγραμμο. Το παραλληλόγραμμο αυτό στο 
σχήμα πάντοτε έχει μεγάλη πλευρά ίση με ένα λείμμα, μικρή πλευρά ίση με ένα επόγδοο 
διάστημα και μεγάλη διαγώνιο ίση με μια αποτομή μείζονος τόνου.  

Όπου σχηματίζεται παραλληλόγραμμο: 
 αντικαθιστούμε την επάνω μικρή πλευρά του παραλληλογράμμου (επόγδοος τόνος) 

από την αλληλουχία της μεγάλης του πλευράς (λείμμα) και της μεγάλης του διαγωνίου 
(αποτομή μείζονος τόνου), οι οποίες εκκινούν εκ των άκρων της,  

 αγνοούμε την ύπαρξη και της άλλης μικρής πλευράς του παραλληλογράμμου (επόγδο-
ος τόνος). 
Όλα τα ανωτέρω παρουσιάζονται στο σχήμα  3.1.1.1, το οποίο παριστά την ανάλυση 

των επιτρίτων διαστημάτων σε επόγδοο τόνο, σε επόγδοο τόνο και σε λείμμα (Δώριο τετρά-
χορδο κατά την κατιούσα διαδοχή). 
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Σχήμα  3.1.1.1: Ανάλυση των επιτρίτων διαστημάτων σε επόγδοο τόνο, σε επόγδοο τόνο 

και σε λείμμα (Δώριο τετράχορδο κατά την κατιούσα διαδοχή)  για τον εντοπισμό των 
πιθανών υπαρχουσών αποτομών μείζονος τόνου εις τη δομή της Ψυχής του Κόσμου. 

 
 
 

 3.2 Λαβδοειδής λύση του Πλατωνικού προβλήματος «Γένεσις Ψυχής Κόσμου» με 
Δώρια τετράχορδα (τ-τ-λ) κατά την κατιούσα διαδοχή. 

Αναλύοντες τα μνημονευθέντα διατεσσάρων μουσικά διαστήματα 6-8, 9-12, 12-16, 18-
24, 24-32, 27-36, 36-48 και 81-108 σε δύο επογδόους τόνους και ένα λείμμα κατά το παρά-
δειγμα  2.4.1  και το σχήμα  2.4.2 (Δώρια τετράχορδα κατά την κατιούσα διαδοχή), προκύ-
πτουν οι κόμβοι του Σχήματος  3.2.1. 
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Σχήμα  3.2.1: Ανάλυση των διαστημάτων διατεσσάρων σε επογδόους τόνους  

και λείμματα. 
 

Παρατηρούμε ότι με την ανάλυση όλων των διατεσσάρων μουσικών διαστημάτων σε 
δύο επογδόους τόνους και ένα λείμμα προκύπτουν πάλι κάποιοι κόμβοι με μη ακεραία τιμή. 
Αυτοί οι κόμβοι δεν ανήκουν στην Ψυχή του Κόσμου. Μετακινώντας, όμως, όλους τους 
προκύψαντες κόμβους κατά ένα κατιόν διάστημα έξι (6) διαπασών, καθίστανται για πρώτη 
φορά και αυτοί οι κόμβοι κόμβοι της Ψυχής του Κόσμου.  

Ας σχολιάσομε την σημασία της μετακινήσεως των συγκεκριμένων κόμβων κατά ένα κα-
τιόν διάστημα έξι διαπασών. Τούτο σημαίνει ότι οι αριθμητικές τιμές των κόμβων πολλα-

πλασιάζονται επί 64
1
2 6

=





 , δηλαδή οι αριθμητικές τιμές των συγκεκριμένων κόμβων εξη-

κοντατετραπλασιάζονται. Αυτούς τους συγκεκριμένους κόμβους υπονοεί ο Άδραστος κατά 
την ρήση του Πρόκλου ότι περιέχει το εξώτατο τρίγωνο του τριπλού λαβδοειδούς σχήματος 
« Ἄδραστος δὲ φιλοτεχνῶν, λαβδοειδὲς τὸ σχῆμα ποιεῖ καὶ ἐν τρισὶ τριγώνοις ἐκτίθεται 
τοὺς ὅρους, ἐπὶ μὲν τοῦ ἐντὸς αὐτοῦ τοὺς ἐν τοῖς μοναδικοῖς ἀριθμοῖς λόγους, ἐπὶ δὲ τοῦ 
μετὰ τοῦτο τοὺς ἑξαπλασίους τούτων, τοὺς ἔχοντας δύο μεσότητας καθ' ἕκαστον 
διάστημα τὸ διπλάσιον  ἢ τριπλάσιον, ἐπὶ δὲ τοῦ ἐξωτάτῳ τοὺς ποιοῦντας ὅλον τὸ 
διάγραμμα τὸ εἰρημένον». 

Πρόκλου Εις τον Τίμαιον Γ [Tim 35B] 197C5-12 
 



 
 

23 

Τώρα έχομε να διαχειρισθούμε τους κόμβους της Ψυχής του Κόσμου, που δείχνει το 
σχήμα  3.2.2. 
 

 
Σχήμα  3.2.2: Μετατροπή όλων των μέχρι στιγμής κόμβων σε κόμβους της Ψυχής του Κόσμου δια της μετακι-

νήσεώς των κατά ένα κατιόν διάστημα έξι διαπασών. 
 
Μεταξύ των κόμβων του σχήματος  3.2.2 σχηματίζονται διαστήματα επογδόων τόνων, 

λειμμάτων, ο επόγδοος τόνος 1944-2187 ανελύθη σε λείμμα 1944-2048 και σε αποτομή 
μείζονος τόνου 2048-2187. Υπάρχουν ακόμη και δύο διαστήματα διαπέντε (3456-5184 και 
6912-10368). 

Για τα διαστήματα διαπέντε δεν κάνει μνεία ο Πλάτων. Ο Πλούταρχος στο κεφάλαιο 19 
λέει ότι ο Πλάτων τα παρέλειψε. Εγώ ισχυρίζομαι ότι τα παρέλειψε, επειδή είναι 
ευκολονόητο14 το τί θα πρέπει να κάνουμε. Πράγματι, το διάστημα διαπέντε ισούται με ένα 
διάστημα διατεσσάρων συν έναν επόγδοο τόνο ή έναν επόγδοο τόνο συν  ένα διάστημα δι-
ατεσσάρων.  

 
 

                                                 
14 Και όμως σε αυτό το σημείο συμβαίνουν τα λάθη στους υπολογισμούς όλων των αρχαιοελλήνων, 
που ασχολήθηκαν με το συγκεκριμένο πρόβλημα, μηδέ του Τιμαίου του Πυθαγορείου εξαιρουμένου.
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 3.2.1 Μελέτη της δομής του πρώτου ημιολίου διαστήματος μεταξύ των όρων 3456 
και 5184 

Έστω ότι αυτό το διάστημα διαπέντε (3456-5184) έχει τη δομή επόγδοος τόνος (3456-
3888) συν διάστημα διατεσσάρων (3888-5184). Τούτο το διατεσσάρων διάστημα, αναλυό-
μενο σε δύο επογδόους τόνους (3888-4374  4374-4920,75) και λείμμα (4920,75-5184)  
(σχήμα  3.2.1.1) δημιουργεί κόμβο εκτός της Ψυχής του Κόσμου. Την υπόθεση αυτήν την 
απορρίπτουμε.  

Εάν δεν απορρίπταμε αυτήν την εκδοχή και με μετατόπιση όλων των κόμβων κατά ένα 
κατιόν δις διαπασών διάστημα επιτυγχάναμε όλοι οι κόμβοι να είναι εντός της Ψυχής του 
Κόσμου, τότε θα είχαμε μεταφέρει και την αλληλουχία των τεσσάρων διαδοχικών επογδόων 
τόνων (3072-3456  3456-3888  3888-4374 και 4374-4920,75) (σχήμα  3.2.1.1). Όμως σ ε  
κ α ν έ ν α  α ρ χ α ι ο ε λ λ η ν ι κ ό  μ ο υ σ ι κ ό  σ ύ σ τ η μ α  δ ε ν  α π α ν τ ά τ α ι  
α λ λ η λ ο υ χ ί α  τ ε σ σ ά ρ ω ν  δ ι α δ ο χ ι κ ώ ν  ε π ο γ δ ό ω ν  τ ό ν ω ν  και δια τού-
το απορρίπτουμε αυτήν την εκδοχή. 
 

 
Σχήμα  3.2.1.1: Ανάλυση του διαστήματος διαπέντε (3456-5184) σε 
επόγδοο τόνο (3456-3888) συν διάστημα διατεσσάρων (3888-5184). 

 
 

Έστω τώρα ότι αυτό το διάστημα διαπέντε (3456-5184) έχει τη δομή διάστημα διατεσ-
σάρων (3456-4608) συν επόγδοος τόνος (4608-5184). Τούτο το διατεσσάρων διάστημα, 
αναλυόμενο σε δύο επογδόους τόνους (3456-3888  3888-4374) και λείμμα (4374-4608)  
(σχήμα  3.2.1.2), δημιουργεί κόμβους εντός της Ψυχής του Κόσμου. Την υπόθεση αυτήν 
την αποδεχόμεθα. 
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Σχήμα  3.2.1.2: Ανάλυση του διαστήματος διαπέντε (3456-5184) σε 
διάστημα διατεσσάρων (3456-4608) συν επόγδοο τόνο (4608-5184). 

 
 

Άρα το ημιόλιο αυτό διάστημα υποχρεωτικά θα έχει τη δομή επίτριτο διάστημα συν επό-
γδοος τόνος και θα υλοποιείται με τους αριθμούς 3456, 3888, 4374, 4608, 5184. 

 
 

 3.2.2 Μελέτη της δομής του δευτέρου ημιολίου διαστήματος μεταξύ των όρων 6912 
και 10368 

Το ημιόλιο αυτό διάστημα (6912-10368) μπορεί να έχει και τη δομή επόγδοος τόνος συν 
επίτριτο διάστημα [τ+(τ+τ(=λ+Α)+λ)] και τη δομή επίτριτο διάστημα συν επόγδοος τόνος 
[(τ+τ+λ)+τ]. Οι δύο αυτές δομές συνυπάρχουν στη συνισταμένη δομή της μορφής του σχή-
ματος  3.2.2.1. 
 

  τ  
τ 

6912-7776 
τ 

7776-8748 
λ 

8748-9216 
Α  

9216-9841,5 
λ  

9841,5-10368 
   τ 

Σχήμα  3.2.2.1: Δομή ημιολίου διαστήματος. επόγδοος τόνος συν επίτριτο διάστημα [τ+(τ+τ(=λ+Α)+λ)]  
και επίτριτο διάστημα συν επόγδοος τόνος [(τ+τ+λ)+τ]. 

 
Τα παραπάνω υλοποιούνται από τους κόμβους του σχήματος  3.2.2.2. 
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Σχήμα  3.2.2.2: Ανάλυση της δομής του διαστήματος διαπέντε (6912-10368).  
 

 
Με τις μέχρι στιγμής διαδικασίες προέκυψαν οι 36 κόμβοι του σχήματος  3.2.2.3.  
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Σχήματος  3.2.2.3: Εκ των 36 κόμβων του Πλατωνικού προβλήματος, που προέκυψαν,  

οι 35 ανήκουν στην Ψυχή του Κόσμου και ένας (ο 9841,5) δεν ανήκει. 
 

Ένας εξ αυτών των κόμβων -ο 9841,5- ως μη ακέραιος δεν ανήκει στην Ψυχή του Κό-
σμου. Δια μετατοπίσεως όλων των κόμβων κατά ένα κατιόν διαπασών διάστημα, τους καθι-
στούμε όλους για πρώτη φορά κόμβους της Ψυχής του Κόσμου, όπως φαίνεται στο σχήμα  
3.2.2.4. 
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Σχήμα  3.2.2.4: Όλοι οι κόμβοι του σχήματος  2.2.2.3 δια της μετατοπίσεώς  

των κατά ένα κατιόν διαπασών διάστημα, καθίστανται κόμβοι της Ψυχής του  
Κόσμου. 

 
 

Ο Τίμαιος ο Πυθαγόρειος λέγει15 ότι οι όροι στο διάγραμμα είναι 36 ή, ισοδυνάμως, τα 
διαστήματα στο διάγραμμα είναι 35. Πράγματι, έχομε τοποθετήσει 22 επογδόους τόνους, 11 
λείμματα και 2 αποτομές. 

Και πάλι θα τονίσουμε το γεγονός ότι οι αριθμοί αυτοί παριστούν μια κατατομή του συ-
μπαντικού μονοχόρδου. Δηλαδή παριστούν τις θέσεις των «τάστων» επάνω στο εν λόγω 
μονόχορδο ή, με άλλα λόγια, παριστούν μήκη δονουμένων τμημάτων χορδής αυτού του μο-
νοχόρδου, ως κόμβοι του Σπυριδείου δικτυωτού. 

Στο σχήμα   3.2.2.5 οι εν λόγω αριθμοί φαίνονται ως κόμβοι του Σπυριδείου δικτυωτού 
να εμπεριέχονται σε ένα τμήμα επιφανείας λαβδοειδούς σχήματος στην κορυφή του οποίου 

                                                 
15 de‹ d' e�mšn pwj p£ntaj sÝn to‹j sumplhrèmasi  
kaˆ to‹j ™pogdÒoij Órouj έx kaˆ tri£konta,  

Τίμαιος, Fragmenta et titulus, σ. 209, 6-7. 
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δεσπόζει η «ανθυφαιρετική» μονάς και επί του κάθε σκέλους της ευρίσκονται οι δύο τετρα-
κτύες 1, 2, 4, 8 και 1, 3, 9, 27.  

Εφαρμόζοντας και πάλι τη ρήση του Πρόκλου (Εις τον Τίμαιον Γ [Tim 35B] 197C5-8) 
«Ἄδραστος δὲ φιλοτεχνῶν, λαβδοειδὲς τὸ σχῆμα ποιεῖ καὶ ἐν τρισὶ τριγώνοις ἐκτίθεται 
τοὺς ὅρους» όλοι οι αριθμοί της λύσεως εμπεριέχονται εντός τριών τριγώνων. Στο πρώτο 
τρίγωνο (τρίγωνο με κόκκινο χρώμα) τοποθετούνται οι αριθμοί της Πλατωνικής ή μεγίστης 
τετρακτύος, στο εσώτερο τρίγωνο (τρίγωνο με κίτρινο χρώμα) τοποθετούνται οι εξαπλάσιοί 
τους, οι οποίοι έχουν και αριθμητικό και αρμονικό μέσο και στο τρίτο τρίγωνο (τρίγωνο με 
γαλάζιο χρώμα) περικλείονται όλοι οι αριθμοί της δομής. 

 

 
Σχήμα  3.2.2.5: Λύση του Πλατωνικού προβλήματος «περί γενέσεως Ψυχής Κόσμου» επί του Σπυριδείου δι-
κτυωτού με Δώρια τετράχορδα (τ-τ-λ) κατά την κατιούσα διαδοχή σύμφωνα με την αρχαιοελληνική μαθηματι-
κή διαδικασία και  γεωμετρική ερμηνεία της ρήσεως του Πρόκλου « Ἄδραστος δὲ φιλοτεχνῶν, 
λαβδοειδὲς τὸ σχῆμα ποιεῖ καὶ ἐν τρισὶ τριγώνοις ἐκτίθεται τοὺς ὅρους, ἐπὶ μὲν τοῦ ἐντὸς αὐτοῦ 
τοὺς ἐν τοῖς μοναδικοῖς ἀριθμοῖς λόγους, ἐπὶ δὲ τοῦ μετὰ τοῦτο τοὺς ἑξαπλασίους τούτων, τοὺς 
ἔχοντας δύο μεσότητας καθ' ἕκαστον διάστημα τὸ διπλάσιον  ἢ τριπλάσιον, ἐπὶ δὲ τοῦ ἐξωτάτῳ 
τοὺς ποιοῦντας ὅλον τὸ διάγραμμα τὸ εἰρημένον». 

Πρόκλου Εις τον Τίμαιον Γ [Tim 35B] 197C5-12 
 
Εάν θα θέλαμε να προσεγγίσουμε την δομή εκ της λύσεως του Πλατωνικού προβλήμα-

τος «περί γενέσεως Ψυχής Κόσμου» με Δώρια τετράχορδα (τ-τ-λ) κατά την κατιούσα διαδο-
χή με την σύγχρονη ευρωπαϊκή σημειογραφία, θα λαμβάναμε την αλληλουχία νοτών του 
Πίνακα  3.2.2.1. 
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Πίνακας  3.2.2.1: Η Σπυρίδειος λύση του Πλατωνικού προβλήματος «περί γενέσεως Ψυχής Κόσμου» με Δώρια 
τετράχορδα (τ-τ-λ) κατά την κατιούσα διαδοχή αντιστοιχημένη με νότες της ευρωπαϊκής σημειογραφίας. 

   ττλ  
E 768    
        
D 864   τόνος  
        
C 972    τόνος  
B 1024    λείμμα  
        
A 1152     τόνος 
        
G 1296    τόνος  
        
F 1458    τόνος  
E 1536   λείμμα  
        
D 1728    τόνος  
        
C 1944    τόνος  
B 2048   λείμμα  
        
A 2304    τόνος 
        
G 2592    τόνος  
        
F 2916    τόνος  
E 3072   λείμμα  
        
D 3456    τόνος  
         
C 3888    τόνος  τόνος  
B 4096   λείμμα  λείμμα 
B@ 4374    αποτομή 
A 4608    λείμμα 
        
G 5184    τόνος  
        
F 5832    τόνος  
E 6144   λείμμα  
        
D 6912     τόνος 
        
C 7776    τόνος  
        

B@ 8748    τόνος  
A 9216   λείμμα  
        
G 10368     τόνος 
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F 11664    τόνος  
        

E@ 13122    τόνος  
D 13824   λείμμα  
        
C 15552     τόνος  
       

   τόνος 
  
  B@ 17496  

A 18432   λείμμα  λείμμα 
A@ 19683   αποτομή  αποτομή 
G 20736    λείμμα 
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	210-7277832, hspyridis@music.uoa.gr
	1. Προλεγόμενα
	Αφιέρωσα πολλά έτη της ερευνητικής μου δραστηριότητος εις την μελέτη του «μουσικού χωρίου (35α1-36b6)» του Πλατωνικού Τιμαίου, διότι κατά τον Πλούταρχον είναι ένα από τα πλέον δύσκολα, ως προς την κατανόησή του, μέσα στο συνολικό Πλατωνικό έργο.
	Από την εποχή του Πλάτωνος επροτάθησαν δύο διαφορετικοί τρόποι επιλύσεώς του εν λόγω προβλήματος, ο γραμμικός και ο λαβδοειδής.
	Κατά τον πρώτον τρόπο ο Θεόδωρος, ο Κηρυναίος, τοποθετεί τους αριθμούς της μεγίστης τετρακτύος του Πλάτωνος (1, 2, 3, 4, 8, 9, 27) επ’ ευθείας γραμμής, αναμειγνύοντας αρτίους με περιττούς αριθμούς και οδηγείται σε μια κατατομή κανόνος 36 όρων (=φθόγγω...
	Τον τρόπον αυτόν της επιλύσεως του Πλατωνικού προβλήματος εξέθεσα στην εργασία μου με τίτλο “Λύση του προβλήματος «Περί γενέσεως ψυχής κόσμου» (Πλάτωνος Τίμαιος 35a1-36b6)”, η οποία εδημοσιεύθη στον τόμο ΛΗ΄ (2006-2007) της επιστημονικής επετηρίδος τη...
	Στην παρούσα εργασία για πρώτη φορά εκτίθεται αναλυτικώς η λαβδοειδής λύση του εν λόγω προβλήματος για την οποία πολλοί μελετηταί αναφέρουν ότι πρόκειται για την λαβδοειδή τοποθέτηση των επτάP0F P αριθμών της Πλατωνικής τετρακτύος και πέραν τούτου ουδ...
	Και η λαβδοειδής λύση οδηγεί ακριβώς στην ίδια κατατομή κανόνος με την γραμμική λύση και έχει όλα τα προαναφερθέντα μουσικά χαρακτηριστικά με αυτήν, ήτοι 36 όρους μεταξύ των οποίων σχηματίζονται 35 μουσικά διαστήματα (22 επόγδοοι τόνοι, 11 λείμματα κα...
	Για την λύση του συγκεκριμένου προβλήματος δεν υπάρχουν οδηγίες. Θα έπρεπε, λέγει ο Πλούταρχος, να σας αφήσω εν είδει ασκήσεως να συπληρώσετε τα διαστήματα και να εντάξετε ανάμεσά τους τις μεσότητες, ακόμη και εάν ετύγχανε να μην το έχει επιχειρήσει κ...
	Ύστερα από πολλές προσπάθειες και με υποθέσεις επί υποθέσεων, χρησιμοποιώντας την μέθοδο «trial and error» της Φυσικής, κατέληξα εις το συμπέρασμα ότι για την επίλυση του Πλατωνικού προβλήματος «Περί γενέσεως ψυχής κόσμου» και ιδιαιτέρως με τον λαβδοε...
	Έστω, λοιπόν μια δομή σημείων (κόμβων), ένα Σπυρίδειο δικτυωτό, ο κατά Πλάτωνα ΚΟΣΜΟΣ (Σχήμα 1.1), στον οποίο κατά τον άξονα x το βήμα (= η μικρότερη επιτρεπτή μετακίνηση) είναι ένα επίτριτο (4/3) διάστημα και κατά τον άξονα y το βήμα είναι ένα ημιόλι...
	Σχήμα 1.1: Ένα μουσικό ύψος M(x,y) σε δικτυωτό,
	το οποίο σε σχέση με ένα μουσικό ύψος αναφοράς Ο(0,0) σχηματίζει
	ένα μουσικό διάστημα.
	Ένας κόμβος Μ του ΚΟΣΜΟΥ με συντεταγμένες x και y (Σχήμα 1.1) συμβολίζεται ως   και παριστά το μουσικό ύψος
	αφού υλοποιείται με την εκτέλεση x επιτρίτων και y ημιολίων μουσικών διαστημάτων σε σχέση με ένα αρχικό μουσικό ύψος Ο(0,0), το οποίο εκλαμβάνεται ως μουσικό ύψος αναφοράς.
	Να σημειωθεί ότι  τα αριθμητικά βάρη των κόμβων στον ΚΟΣΜΟ εκφράζονται είτε δι’ ακεραίων, είτε δια μη ακεραίων αριθμών.
	2 Τα μαθηματικά εργαλεία για την λαβδοειδή λύση
	2.1 Ειδικοί Βρόχοι
	Το ορθογώνιο παραλληλόγραμμο, το οποίο σχηματίζεται από τις δύο παραμέτρους του ΣπυριδείουP6F P δικτυωτού, ονομάζεται βρόχος. Το Σπυρίδειο δικτυωτό μπορεί να θεωρηθεί ότι παράγεται με περιοδική μετατόπιση του βρόχου από τις δύο παραμέτρους του.
	Ασχολούμενος με την επίλυση του Πλατωνικού προβλήματος επί του Σπυριδείου δικτυωτού ευρίσκεσαι αντιμέτωπος με ένα θαυμάσιο πρόβλημα της θεωρίας αριθμών, που είναι εξ ίσου διαχρονικό με ένα αληθινό έργο τέχνης και αισθάνεσαι την ανάγκη να αναφωνήσεις: ...
	Ονομάζομε απλό βρόχο διπλασίων αριθμών, αυτόν στον οποίον την κάτω αριστερή κορυφή κατέχει ένας αριθμός (x) και την αντιδιαγώνιόν του κορυφήν (επάνω δεξιά) κατέχει ο διπλάσιός του αριθμός (2x).
	Ονομάζομε σύνθετο βρόχο τριπλασίων αριθμών, αυτόν στον οποίον την κάτω αριστερή κορυφή κατέχει ένας αριθμός (x) και την αντιδιαγώνιόν του κορυφήν (επάνω δεξιά) κατέχει ο τριπλάσιός του αριθμός (3x).
	Ένας σύνθετος βρόχος τριπλασίων αριθμών δομείται με την υπέρθεση δύο απλών βρόχων διπλασίων αριθμών.
	2.2 Προτάσεις μεσοτήτων (αριθμητικού και αρμονικού)
	2.2.1 1η Σπυρίδειος πρόταση των μεσοτήτων
	Σε κάθε απλό βρόχο διπλασίων αριθμών την δεξιόθεν της διαγωνίου (x-2x) κορυφήν (κάτω δεξιά) κατέχει ο αρμονικός των μέσος  και την αντιδιαγώνιον αυτής κορυφήν (επάνω αριστερά) κατέχει ο αριθμητικός των μέσος  (Σχήμα 2.2.1.1)
	Σχήμα 2.2.1.1: 1PηP Σπυρίδειος πρόταση των μεσοτήτων
	2.2.2 2η Σπυρίδειος πρόταση των μεσοτήτων
	Σε κάθε σύνθετο βρόχο τριπλασίων αριθμών (x-3x) οι μέσοι (αρμονικός και αριθμητικός) αυτών ευρίσκονται επί της πλευράς, η οποία τον χωρίζει σε δύο απλούς βρόχους διπλασίων αριθμών και, συγκεκριμένως, επάνω από τον μικρότερο αριθμό (x) ευρίσκεται ο αρμ...
	και κάτω από τον μεγαλύτερο (3x) ευρίσκεται ο αριθμητικός μέσος   (Σχήμα 2.2.2.1)
	Σχήμα 2.2.2.1: 2PηP Σπυρίδειος πρόταση των μεσοτήτων
	2.2.3 3η Σπυρίδειος πρόταση των μεσοτήτων
	Σε κάθε σύνθετο βρόχο τριπλασίων αριθμών (x-3x) (που δομείται με την υπέρθεση δύο απλών βρόχων διπλασίων αριθμών (x-2x)) ο αρμονικός μέσος αυτών (x-3x) συμπίπτει με τον αριθμητικό μέσο των αριθμών του κάτω απλού βρόχου διπλασίων αριθμών (x-2x) ο αριθ...
	Σχήμα 2.2.3.1: 3PηP Σπυρίδειος πρόταση των μεσοτήτων
	Αυτή είναι η πρόταση δια της οποίας ο Πλάτων προχωρεί στην επίλυση του προβλήματος «Γένεσις Ψυχής Κόσμου» και την οποία διατυπώνει ως εξής:
	Έστωσαν δύο αριθμοί, οι οποίοι είναι, αντιστοίχως, ο διπλάσιος και ο τριπλάσιος ενός δοθέντος αριθμού. Εάν στο διπλάσιο διάστημα ληφθεί ο αριθμητικός μέσος των άκρων του,  τότε:
	Δια της Ψυχής του Κόσμου επί του Σπυριδείου δικτυωτού παρέχεται μεγίστη ευκολία υπολογισμού του αριθμητικού και του αρμονικού μέσου δύο διπλασίων ή τριπλασίων αριθμών.
	2.3. Κόσμος και Ψυχή
	Προβληματιζόμενος με το τέλειο και απόλυτο γεωμετρικό σχέδιο του Κόσμου, εντός του οποίου, κατά τον ισχυρισμόν του Πλουτάρχου (1027 Ε 9), ο ίδιος ο Πλάτων χρησιμοποιούσε τη λαβδοειδή διάταξη των αριθμών (Σχήματα 2.3.1 και 2.3.2) και, βασιζόμενος επί τ...
	Σχήμα 2.3.2: Το λαβδοειδές διάγραμμα του Αδράστου.
	Πράγματι, επί του ΚΟΣΜΟΥ ο Πλάτων προσπαθεί να περιχαρακώσει ένα πεδίο τιμών, εντός του οποίου θα ευρίσκονται οι ακέραιες λύσεις του προβλήματός του και οι λύσεις του οποιουδήποτε προβλήματος της Πυθαγορείου μουσικής. Το πεδίο αυτό των ακεραίων τιμών ...
	Με δύο τετρακτύες (1, 2, 4, 8 και 1, 3, 9, 27) –μία εξ εκάστης γεννητρίου συναρτήσεως- ο Πλάτων δομεί την μεγίστη τετρακτύν του 1, 2, 3, 4, 8, 9, 27 δια της οποίας μας υποδεικνύει τα όρια της Ψυχής του ΚόσμουP7F P (Σχήμα 2.3.1).
	2.4 Διαστηματική ανάλυση βρόχου
	Όπως έχει ήδη λεχθεί, κάθε κόμβος της Ψυχής Κόσμου επί του Σπυριδείου δικτυωτού εκφράζεται δι ενός ακεραίου Πυθαγορείου αριθμού και παριστά ένα μήκος δονουμένου τμήματος χορδής. Μετακίνηση από κόμβου εις κόμβον του Σπυριδείου δικτυωτού εκφράζει ένα μο...
	Μετακίνηση από κόμβο μικρού αριθμού προς κόμβο μεγαλυτέρου αριθμού σημαίνει μετακίνηση από μικρό μήκος δονουμένου τμήματος χορδής προς μεγαλύτερο, δηλαδή εκτέλεση ενός καθοδικού μουσικού διαστήματοςP8F P.
	Οι στοιχειώδεις μετακινήσεις μεταξύ των κόμβων του Σπυριδείου δικτυωτού πραγματοποιούνται εντός ενός απλού βρόχου διπλασίων αριθμών (x-2x) και είναι οι:
	 Μετακίνηση κατακορύφως μεταξύ δύο διαδοχικών κόμβων συνεπάγεται εκτέλεση ενός διαπέντε διαστήματος ανιόντος ή κατιόντος, αναλόγως της σχέσεως των αριθμών του κόμβου εκκινήσεως και του κόμβου αφίξεως.
	 Μετακίνηση οριζοντίως μεταξύ των δύο διαδοχικών κόμβων συνεπάγεται εκτέλεση ενός διατεσσάρων διαστήματος.
	 Μετακίνηση μεταξύ των κόμβων των δύο διπλασίων αριθμών συνεπάγεται εκτέλεση ενός διαστήματος διαπασών.
	 Μετακίνηση μεταξύ των κόμβων της άλλης διαγωνίου του απλού βρόχου διπλασίων αριθμών συνεπάγεται εκτέλεση ενός επογδόου διαστήματος.
	Σχήμα 2.4.1: Η γραφική παρουσίαση των τεσσάρων δυνατών κινήσεων μεταξύ των κόμβων ενός απλού βρόχου διπλασίων αριθμών.
	Οι μετακινήσεις μεταξύ κόμβων συνθετωτέρων βρόχων εκφράζουν μουσικά διαστήματα, το μέγεθος των οποίων προκύπτει δια της διανυσματικής συνθέσεως (προσθέσεως) ωρισμένων εκ των στοιχειωδών μετακινήσεως (διανυσμάτων) εντός του Σπυριδείου δικτυωτού.
	Παράδειγμα 2.4.1. Του πυθαγορείου διτόνου (πυθαγόρειος τόνος+πυθαγόρειος τόνος, πράσινο διάνυσμα στο σχήμα 2.4.2) προστιθεμένου εις το διατονικόν ημίτονον ή λείμμα (κίτρινο διάνυσμα), γεννάται το  διατεσσάρων (μπλε διάνυσμα).
	Σχήμα 2.4.2: Διανυσματική πρόσθεση μουσικών διαστημάτων επί του Σπυριδείου δικτυωτού.
	Παράδειγμα 2.4.2.  Έστω το σχήμα 2.4.3, όπου παρουσιάζεται ένα τμήμα της Ψυχής του Κόσμου.
	Σχήμα 2.4.3: Διαστηματική ανάλυση βρόχου.
	Η μετακίνηση από τον κόμβο 6 στον κόμβο 24 ισοδυναμεί με ένα κατιόν ασύνθετο διάστημα μιας δις διαπασών. Τούτο το διάστημα, εάν αντιμετωπισθεί ως σύνθετο εκ κατιόντων ΜΟΝΟΝ διαστημάτων, θα μπορούσε να εκτελεσθεί με πολλούς και διαφορετικούς τρόπους, τ...
	Το πλήθος των τρόπων μεταβάσεως από τον κόμβο 6 στον κόμβο 24 μέσω του κόμβου 12 ισούται με το πλήθος των τρόπων μεταβάσεως από τον κόμβο 6 στον κόμβο 12 επί το πλήθος των τρόπων μεταβάσεως από τον κόμβο 12 στον κόμβο 24.
	Παράδειγμα  2.4.3. Έστω το σχήμα  2.4.4, όπου παρουσιάζεται ένα άλλο τμήμα της Ψυχής του Κόσμου.
	Σχήμα  2.4.4: Διαστηματικαί κινήσεις εντός της Ψυχής του Κόσμου.
	Η μετακίνηση από τον κόμβο 1536 στον κόμβο 2048 ισοδυναμεί με ένα κατιόν διατεσσάρων διάστημα. Τούτο το διάστημα μπορεί να συντεθεί ως 1536-1728-1944-2048, δηλαδή επόγδοος τόνος- επόγδοος τόνος-λείμμα (δομή Δωρίου τετραχόρδου).
	Η μετακίνηση από τον κόμβο 1944 στον κόμβο 2187 ισοδυναμεί με το κατιόν διάστημα ενός επογδόου τόνου. Τούτο το διάστημα μπορεί να συντεθεί ως 1944-2048-2187, δηλαδή λείμμα+αποτομή μείζονος τόνου.
	3. Το Πλατωνικό Λάβδωμα.
	3.1 Η μαθηματική τοποθέτηση του προβλήματος κατά την λαβδοειδή διαδικασία.
	Έχει λεχθεί ότι το χωρίο 35α1-36b6 του Τιμαίου, γνωστό και ως «μουσικό χωρίο», αναφέρεται στην δημιουργία και την σύσταση της Ψυχής Κόσμου επί τη βάσει ενός αλγορίθμου, διατυπωμένου με Πυθαγόρειο μουσική ορολογία.
	Στην προηγούμενη εργασία μου, η οποία εδημοσιεύθη στην επετηρίδα της Φιλοσοφικής Σχολής, όπως προανεφέρθη, είχα ασχοληθεί με την γραμμική ή Θεοδώρειο λύση του εν λόγω προβλήματος.
	Κράντωρ, Σπαράγματα, Σπάραγμα 6, γρ. 8-10
	Τώρα θα εκτεθεί αναλυτικώς και με την πρέπουσα τεκμηρίωση η Σπυρίδειος λύση του προβλήματος «περί γενέσεως Ψυχής Κόσμου» επί του Σπυριδείου δικτυωτού, η οποία οδηγεί αποκλειστικώς στην χρήση Δωρίων τετραχόρδων (τόνος-τόνος-λείμμα) κατά την κατιούσα δι...
	Πρέπει να τονισθεί ότι περί της λαβδοειδούς λύσεως υπάρχουν δύο αναφορές. Η μία από τον Κλέαρχο
	Κλέαρχος, Σπαράγματα, Σπάρεγμα 4, γρ. 12-15.
	Κράντωρ, Σπαράγματα, Σπάραγμα 6, γρ. 17- Σπάραγμα 7, γρ. 6
	˜tšrou, kaˆ kat¦ taÙt¦ sunšsthsen ™n mšsJ toà te ¢meroàj
	Πλάτωνος Τίμαιος (35P Pα, 1-6)
	Κατά το απόσπασμα (35a5-b1) ανέμειξε την ουσία του ταυτού, (αμερούς, αμεταβλήτου) με την ουσία του ετέρου (μεριστού, μεταβλητού) και εδημιούργησε τρίτη ουσία σε σχέση πάλι με την φύση του ταυτού και του θατέρου. Επειδή στα Θεολογούμενα της Αριθμητικής...
	Η σχέση αυτή με ωδήγησε στη διατύπωση της θεωρίας των δικτυωτών.
	Τώρα ο Πλάτων διαθέτει ένα υλικό, τους αριθμούς, τους οποίους θα ταξινομήσει και θα συσχετίσει με βάση τις αναλογίες, διότι ταξινομών το υλικό του, το καθιστά κτήμα του.

	˜ptakaieikosiplas…an tÁj prèthj
	(35 b4-c2)
	Πίνακας  3.1.1: Οι αριθμοί από την εκφώνηση του Πλατωνικού προβλήματος.
	Σχήμα  3.1.1: Οι αριθμοί από την εκφώνηση του Πλατωνικού
	προβλήματος τοποθετημένοι επί του Σπυριδείου δικτυωτού.
	Πρόκειται για τους επτά αριθμούς της μεγάλης τετρακτύος, που, όπως παρετήρησαν αρχαίοι σχολιαστές με πρώτον τον Κράντορα, δομείται από τη συνένωση της γεωμετρικής σειράς 1, 2, 4, 8 με πρώτον όρο την μονάδα και γενήτορα το 2 και της γεωμετρικής σειράς ...
	Όλα τα ανωτέρω με ωδήγησαν στη διατύπωση της θεωρίας των δικτυωτών.
	Στη συνέχεια ο Πλάτων μας παραγγέλλει τα διπλάσια και τα τριπλάσια διαστήματα να τα συμπληρώσουμε με τις αρμονικές και τις αριθμητικές μεσότητες. Η εντολή εκτελείται με τη χρήση των 1PηςP, 2PηςP και 3PηςP Σπυριδείων προτάσεων των μεσοτήτων (Σχήμα  3.1...
	Σχήμα  3.1.2: Η ένθεση αρμονικών και αριθμητικών μεσοτήτων
	στα διπλάσια και τα τριπλάσια διαστήματα.

	Ας σχολιάσομε την σημασία της μετακινήσεως των συγκεκριμένων κόμβων κατά ένα κατιόν διάστημα ενός δις διαπασών+διαπέντε. Τούτο σημαίνει ότι οι αριθμητικές τιμές των κόμβων πολλαπλασιάζονται επί , δηλαδή οι αριθμητικές τιμές των συγκεκριμένων κόμβων εξ...
	Πρόκλου Εις τον Τίμαιον Γ [Tim 35B] 197C5-9
	Σχήμα  3.1.3: Μετατροπή σε κόμβους της Ψυχής του Κόσμου των εντεθεισών
	αρμονικών και αριθμητικών μεσοτήτων των διπλασίων και τριπλασίων διαστημάτων
	δια μετακινήσεώς των κατά ένα κατιόν διάστημα δις διαπασών+διαπέντε.
	3.1.1 Εντοπισμός των αποτομών μείζονος τόνου
	Πιθανώς ο μελετητής να διερωτάται πώς θα γνωρίζει εάν πρέπει να τοποθετήσει διαστήματα αποτομής μείζονος τόνου και σε ποιές θέσεις θα τα τοποθετήσει.
	Το διάγραμμα εκ της αναλύσεως των επιτρίτων διαστημάτων καθεαυτων εις επογδόους τόνους και λείμματα ή των επιτρίτων διαστημάτων, τα οποία προέρχονται από την ανάλυση των ημιολίων διαστημάτων (επόγδοος τόνος + επίτριτο διάστημα ή επίτριτο διάστημα + επ...
	Κάθε αναλελυμένο επίτριτο διάστημα σε δύο επογδόους τόνους και ένα λείμμα (με την πρέπουσα αλληλουχία, αναλόγως του τρόπου στον οποίον ανήκει, δηλαδή Δώριο, Φρύγιο, Λύδιο) παρίσταται ως μια τεθλασμένη γραμμή τριών ευθυγράμμων τμημάτων. (Βλέπε παράδειγ...
	Συνεχής τεθλασμένη γραμμή δύο αναλελυμένων επιτρίτων διαστημάτων παριστά δύο συνημμένα τετράχορδα.
	Δύο τεθλασμένες γραμμές, δύο αναλελυμένων επιτρίτων διαστημάτων, διαχωριζόμενες από ένα επόγδοο διάστημα, παριστούν δύο διεζευγμένα τετράχορδα, εις τα οποία το επόγδοο διάστημα του διαχωρισμού παριστά τον διαζευκτικό τόνο. (Βλέπε διακεκομμένες γραμμές...
	Από την συνένωση τεθλασμένων γραμμών δύο επιτρίτων διαστημάτων, τα οποία, είτε είναι εμπεπλεγμένα έχοντας ένα κοινό διάστημα ενός τριημιτόνου (επόγδοος τόνος+λείμμα), είτε είναι διεζευγμένα και σχηματίζεται με το χαμηλότερο εξ αυτών ένα συνημμένο επίτ...
	Όπου σχηματίζεται παραλληλόγραμμο:
	 αντικαθιστούμε την επάνω μικρή πλευρά του παραλληλογράμμου (επόγδοος τόνος) από την αλληλουχία της μεγάλης του πλευράς (λείμμα) και της μεγάλης του διαγωνίου (αποτομή μείζονος τόνου), οι οποίες εκκινούν εκ των άκρων της,
	 αγνοούμε την ύπαρξη και της άλλης μικρής πλευράς του παραλληλογράμμου (επόγδοος τόνος).
	Όλα τα ανωτέρω παρουσιάζονται στο σχήμα  3.1.1.1, το οποίο παριστά την ανάλυση των επιτρίτων διαστημάτων σε επόγδοο τόνο, σε επόγδοο τόνο και σε λείμμα (Δώριο τετράχορδο κατά την κατιούσα διαδοχή).
	Σχήμα  3.1.1.1: Ανάλυση των επιτρίτων διαστημάτων σε επόγδοο τόνο, σε επόγδοο τόνο
	και σε λείμμα (Δώριο τετράχορδο κατά την κατιούσα διαδοχή)  για τον εντοπισμό των
	πιθανών υπαρχουσών αποτομών μείζονος τόνου εις τη δομή της Ψυχής του Κόσμου.
	3.2 Λαβδοειδής λύση του Πλατωνικού προβλήματος «Γένεσις Ψυχής Κόσμου» με Δώρια τετράχορδα (τ-τ-λ) κατά την κατιούσα διαδοχή.

	Ας σχολιάσομε την σημασία της μετακινήσεως των συγκεκριμένων κόμβων κατά ένα κατιόν διάστημα έξι διαπασών. Τούτο σημαίνει ότι οι αριθμητικές τιμές των κόμβων πολλαπλασιάζονται επί , δηλαδή οι αριθμητικές τιμές των συγκεκριμένων κόμβων εξηκοντατετραπλα...
	Πρόκλου Εις τον Τίμαιον Γ [Tim 35B] 197C5-12
	3.2.1 Μελέτη της δομής του πρώτου ημιολίου διαστήματος μεταξύ των όρων 3456 και 5184
	3.2.2 Μελέτη της δομής του δευτέρου ημιολίου διαστήματος μεταξύ των όρων 6912 και 10368
	Με τις μέχρι στιγμής διαδικασίες προέκυψαν οι 36 κόμβοι του σχήματος  3.2.2.3.

	Σχήμα  3.2.2.5: Λύση του Πλατωνικού προβλήματος «περί γενέσεως Ψυχής Κόσμου» επί του Σπυριδείου δικτυωτού με Δώρια τετράχορδα (τ-τ-λ) κατά την κατιούσα διαδοχή σύμφωνα με την αρχαιοελληνική μαθηματική διαδικασία και  γεωμετρική ερμηνεία της ρήσεως...
	Πρόκλου Εις τον Τίμαιον Γ [Tim 35B] 197C5-12
	Πίνακας  3.2.2.1: Η Σπυρίδειος λύση του Πλατωνικού προβλήματος «περί γενέσεως Ψυχής Κόσμου» με Δώρια τετράχορδα (τ-τ-λ) κατά την κατιούσα διαδοχή αντιστοιχημένη με νότες της ευρωπαϊκής σημειογραφίας.
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