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«Ἐν ἀρχῇ ἦν ὁ λόγος 
καὶ ὁ λόγος ἦν πρὸς τὴν συμμετρίαν 
καὶ συμμετρία ἦν ὁ λόγος» 
                                           Πυθαγόρειοι 
 

Ο Θέων ο Σμυρναίος στο έργο του «Των κατά το μαθηματικόν χρησίμων εις την 
Πλάτωνος ανάγνωσιν» μας πληροφορεί ότι η λέξη «λόγος» θεωρείται από τους 
περιπατητικούς ως έχουσα πολλές έννοιες. Λόγο ονομάζουν την ομιλία, δηλαδή τον 
προφορικό λόγο, ακόμη μια ομιλία που γίνεται σε συναθροισμένο πλήθος λ.χ. ο 
Δημοσθενικός λόγος, ο Λυσιακός λόγος. Λόγο ονομάζουν τον συλλογισμό, την 
επαγωγή, τον μύθο, το εγκώμιο, την παροιμία. Λόγο ονομάζουν τη διανοητική 
συλλογιστική χωρίς εκπομπή φωνής. Λόγο ονομάζουν την αναλογία.  
Στον Πλάτωνα ο «λόγος» χρησιμοποιείται με τέσσερις έννοιες. Ονομάζει λόγο τη 
νοητική και όχι τη ρηματική διανόηση, τις αγορεύσεις που ξεκινώντας από το πνεύμα 
εκφράζονται από τη φωνή, την επεξήγηση των στοιχείων του Σύμπαντος και τον λόγο 
της αναλογίας. 
Κατά τον Άδραστο ο λόγος της αναλογίας εκφράζει μία σχέση μεταξύ ομοειδών 
οντοτήτων. 
 
Από την άλλη μεριά συμμετρικό σημαίνει κάτι που έχει καλές αναλογίες, που είναι 
καλά ισορροπημένο και η λέξη «συμμετρία» υποδηλώνει αυτήν την ιδιαίτερη 
συμφωνία πολλών μερών με την οποία συγκροτούν ένα σύνολο. Στο βιβλίο του περί 
αναλογιών ο Πολύκλειτος, τον οποίον οι αρχαίοι επαίνεσαν για την αρμονική 
τελειότητα των γλυπτών του, γράφει ότι η ομορφιά είναι συνδεδεμένη με τη συμμετρία. 
Υπογραμμίζω ότι η συμμετρία με κανένα τρόπο δεν περιορίζεται μόνο σε αντικείμενα 
στο χώρο. Το συνώνυμο «αρμονία» τονίζει περισσότερο τις ηχητικές και μουσικές 
παρά τις γεωμετρικές της εφαρμογές. 
Ο Βιτρούβιος ορίζει: «Η συμμετρία απορρέει από την αναλογία, δηλαδή τον λόγο των 
ποικίλων συστατικών μερών προς το σύνολο». 
Η συμμετρία, λοιπόν, όσο πλατιά ή όσο στενά κι αν ορίσουμε τη σημασία της, είναι μια 
αντίληψη με την οποία ο άνθρωπος διαμέσου των αιώνων έχει προσπαθήσει να 
κατανοήσει και να δημιουργήσει τάξη, ομορφιά και τελειότητα. 
Στον Ευκλείδη ο σύμμετρος, δηλαδή ο ανάλογος, ονομάζεται ρητός και το αντίθετό του 
είναι ο άρρητος και ο άλογος. 
 
Η Μουσική για τους Πυθαγορείους αποτελούσε τη «Θεωρία των λόγων» και 
συγκαταλεγόταν ως τρίτο μέρος ανάμεσα στα τέσσερα μέρη της Μαθηματικής 
επιστήμης (Αριθμητική, Γεωμετρία, Μουσική, Αστρονομία). 
 
Για να καταστεί κατανοητό το θεωρητικό μέρος της Μουσικής, της Αστρονομίας, της 
Γεωμετρίας και της Φιλοσοφίας του Πλάτωνος και του Αριστοτέλους πρέπει να ορισθεί  
η έννοια της μεσότητος ή αναλογικότητος ή της αναλογίας.  
 
Η θεωρία των αναλογικοτήτων ή των αναλογιών φαίνεται να πρωτοεισήχθη από τον 
Θαλή (7ος-6ος π.Χ. αι.) και μετά να υπέστη από τους Πυθαγορείους συνεχείς βελτιώσεις, 
βρήκε εφαρμογή  
 στον τομέα των καθαρών Μαθηματικών (‘Ιππασος ο Μεταποντίνος [6ος-5ος π.Χ. 

αι.], Ιπποκράτης ο Χίος [470-400 π.Χ.]),  



Χαράλαμπος Χ. Σπυρίδης, Καθηγητής Μουσικής Ακουστικής, Πληροφορικής                                              3 

 στη Μουσική (‘Ιππασος ο Μεταποντίνος, Φιλόλαος [530-470 π.Χ.], Αρχύτας ο 
Ταραντίνος [430-350 π.Χ.]),  

 στη Γλυπτική (Πολύκλειτος ο Αργείος [4ος π.Χ. αι.]), και  
 στην Ιατρική (!) (Αλκμαίων [570-500 π.Χ.], Φιλόλαος). 

 
Ο στοιχειωτής Ευκλείδης μας διδάσκει την προϊστορία της αναλογίας στο βιβλίο V των 
Στοιχείων του. Πρέπει να τονισθεί ότι η Ευκλείδειος ορολογία της διδασκαλίας για την 
αναλογία προδίδει τη σχέση της προς τη θεωρία της Μουσικής. 
Ο Πρόκλος ορίζει την αναλογία στο Υπόμνημα εις τον Πλάτωνος Τίμαιο ως  
 «την ταυτότητα του λόγου και ως τον πλέον υπέροχο εκ των δεσμών», 
 «Αναλογικότητα είναι η αναγωγή δύο ή περισσοτέρων λόγων σε έναν», 
 «Αναλογικότητα είναι η όμοια σχέση δύο ή περισσοτέρων λόγων, οι οποίοι δεν 

έχουν δομηθεί από τις ίδιες ποσότητες και διαφορές», 
 «Λόγος είναι μια ορισμένη σχέση μεταξύ δύο όρων, που παράγει το αναλογικό ή 

ανάλογο και η αναλογικότητα προκύπτει από την ένωση λόγων». 
 
Τρεις αναλογίες, η Αριθμητική, η Γεωμετρική και η Αρμονική (ή Υπενάντιος), ήσαν 
γνωστές στους πιο αρχαίους Μαθηματικούς και οι οποίες παρουσιάσθηκαν στη 
φιλοσοφία του Πυθαγόρου (580-490 π.Χ.), του Πλάτωνος (427-347 π.Χ.) και του 
Αριστοτέλους (384-322 π.Χ.). Αυτές οι τρεις αναλογικότητες (μεσότητες) σύμφωνα με 
τον Ιάμβλιχο (346-414 μ.Χ.) χρησιμοποιήθηκαν από τον Πλάτωνα μέχρι τον 
Ερατοσθένη (276-194 π.Χ.).   
«μόναι δὲ τὸ παλαιὸν τρεῖς ἦσαν μεσότητες ἐπὶ Πυθαγόρου καὶ τῶν κατ' αὐτὸν 
μαθηματικῶν, ἀριθμητική τε καὶ ἡ γεωμετρικὴ καὶ ἡ ποτὲ μὲν ὑπεναντία λεγομένη τῇ 
τάξει τρίτη, ὑπὸ δὲ τῶν περὶ Ἀρχύταν αὖθις καὶ Ἵππασον ἁρμονικὴ μετακληθεῖσα ὅτι 
τοὺς κατὰ τὸ ἡρμοσμένον καὶ ἐμμελὲς ἐφαίνετο λόγους περιέχουσα». 
 
Νεοελληνική απόδοση: [παλιά κατά την εποχή του Πυθαγόρου και των μαθηματικών του 
υπήρχαν τρεις μεσότητες, η αριθμητική, η γεωμετρική και η τρίτη που ονομάζετο μεν 
υπεναντία. Από δε τον Αρχύτα, τον Ίππασο και τους μαθητές τους ονομάσθηκε αρμονική, 
διότι φαίνεται ότι περιέχει τους μουσικούς αρμονικούς λόγους]. 
 
Ο Νικόμαχος ο Γερασηνός υπογραμμίζει ότι οι τρεις αυτές πρώτες αναλογίες πήραν τα 
ονόματά τους από τις τρεις πρώτες επιστήμες, δηλαδή την Αριθμητική, τη Γεωμετρία 
και την Αρμονική (=Μουσική).  
 
 
Η Αριθμητική αναλογία 
Εάν μεταξύ τριών δοθέντων αριθμών γβα >>  ισχύει η ισότητα των διαφορών 

γββα −=− , λέμε ότι δομείται μια αριθμητική αναλογία.  
Ο μεσαίος αριθμός β ονομάζεται αριθμητικός μέσος και εκφράζεται συναρτήσει των 

δύο άκρων αριθμών ως 
2
γαβ +

= .  

Πρέπει να τονισθεί ότι η Αριθμητική αναλογία ονομάζεται και «αναλογία κατά 
ποσότητα», διότι σε αυτήν δεν ισχύει η ισότητα των λόγων μεταξύ των τριών 
διαδοχικών όρων, αλλά η ισότητα των διαφορών τους.  
Εάν μεταξύ των μερών ενός συνόλου δεν ισχύει η ταυτότητα του λόγου, δεν υφίσταται 
συνοχή μεταξύ των μερών του συνόλου. Γιαυτό την αριθμητική αναλογία 1, 2, 3, 4, ... 
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οι αρχαίοι Έλληνες Μαθηματικοί την ονόμαζαν Φυσικόν χύμα (μη συνεκτικόν) και 
κατά τον Μιχαήλ Ψελλό ο Πλάτων την αποκαλεί στον Τίμαιο στο περί γενέσεως της 
Ψυχής του Κόσμου «ετερότητα».  
Ο Πρόκλος στο  Ὑπόμνημα εἰς τὸν Πλάτωνος Τίμαιον αποκαλεί τον αριθμητικό μέσο 
Ε ι ρ ή ν η , όνομα της κόρης της Θέμιδος και τούτο, διότι υπερβαίνει και υπερβαίνεται 
από μια ίση ποσότητα και τον χρησιμοποιούμε στις συναλλαγές μας εν καιρώ ειρήνης. 
Οι προγενέστεροι του Νικομάχου (50-120 μ.Χ.) εγνώριζαν ότι στην αριθμητική 
αναλογικότητα ο λόγος των δύο μικροτέρων όρων της είναι μεγαλύτερος του λόγου των 
δύο μεγαλυτέρων όρων της π.χ. 

2

3

1

2
> , αφού ο πρώτος λόγος είναι ο διπλάσιος και ο 

δεύτερος είναι ο ημιόλιος. Βάσει αυτού ο  α ρ ι θ μ η τ ι κ ό ς  μ έ σ ο ς  σ υ γ κ ρ ί ν ε τ α ι  
μ ε  τ η ν  ο λ ι γ α ρ χ ί α  ή  τ η ν  π ο λ ι τ ε ί α  π ο υ  κ υ β ε ρ ν ά τ α ι  α π ό  λ ί γ ο υ ς ,  
ο ι  ο π ο ί ο ι  ε π ι δ ι ώ κ ο υ ν  τ ο  δ ι κ ό  τ ο υ ς  κ α λ ό  κ α ι  ό χ ι  α υ τ ό  τ η ς  
π ο λ ι τ ε ί α ς .  
 
 
Η Γεωμετρική αναλογία 

Εάν μεταξύ τριών δοθέντων αριθμών γβα >>  ισχύει η ισότητα των λόγων 
γ
β

β
α
= , 

λέμε ότι δομείται μια γεωμετρική αναλογία.  
Ο μεσαίος αριθμός β ονομάζεται γεωμετρικός μέσος και εκφράζεται συναρτήσει των 
δύο άκρων αριθμών ως αγβ = . Παράδειγμα γεωμετρικής αναλογίας αποτελεί η 

τριάδα των αριθμών 4, 2, 1, διότι 
1
2

2
4
=  και 412 ⋅= . 

Ο Πρόκλος στο  Ὑπόμνημα εἰς τὸν Πλάτωνος Τίμαιον αποκαλεί τον γεωμετρικό μέσο 
Ε υ ν ο μ ί α , δηλαδή δίκαιη νομοθεσία, όνομα της άλλης κόρης της Θέμιδος,  και ο 
Πλάτων τον ονομάζει κρίση του Δία μέσω της οποίας το σύμπαν κοσμείται με 
γεωμετρικές αναλογίες. 
Οι προγενέστεροι του Νικομάχου εγνώριζαν ότι στη γεωμετρική αναλογικότητα ο 
λόγος των δύο μικροτέρων όρων της είναι ίσος προς το λόγο των δύο μεγαλυτέρων 
όρων της π.χ. 

2

4

1

2
=  (αναλογία κατά ποιότητα), αφού και οι δύο εκφράζουν τον διπλάσιο 

λόγο. Βάσει αυτού ο  γ ε ω μ ε τ ρ ι κ ό ς  μ έ σ ο ς  ε ί ν α ι  α ν ά λ ο γ ο ς  π ρ ο ς  μ ι α  
λ α ϊ κ ή  κ υ β έ ρ ν η σ η ,  ό π ο υ  τ ό σ ο  ο  φ τ ω χ ό ς  ό σ ο  κ α ι  ο  π λ ο ύ σ ι ο ς  
σ υ μ μ ε τ έ χ ο υ ν  ι σ ό τ ι μ α  σ τ η  δ ι α κ υ β έ ρ ν η σ η .  
 
 
Η αρμονική αναλογία 
Εάν μεταξύ τριών δοθέντων αριθμών γβα >>  ο μεσαίος δεν έχει τον ίδιο λόγο με 
τους άκρους ως επόμενος του ενός και προηγούμενος του άλλου, όπως συμβαίνει στη 
γεωμετρική αναλογία, ούτε έχει ίσες διαφορές και άνισους λόγους, όπως συμβαίνει 
στην αριθμητική αναλογία, αλλά ο μέγιστος προς τον ελάχιστο όρο έχει λόγο ίσο με το 
λόγο της διαφοράς του μέσου από τον μέγιστο προς τη διαφορά του ελάχιστου από τον 

μέσο 
γ
α

γβ
βα
=

−
− , λέμε ότι δομείται μια αρμονική αναλογία. Παράδειγμα αρμονικής 

αναλογίας αποτελεί η τριάδα των αριθμών 6, 4, 3, διότι 
34
46

3
6

−
−

= .  
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Ο μεσαίος αριθμός β ονομάζεται αρμονικός μέσος και εκφράζεται συναρτήσει των δύο 

άκρων αριθμών ως 
γα

αγβ
+

=
2

. 

Οι προγενέστεροι του Νικομάχου εγνώριζαν ότι στην αρμονική αναλογικότητα ο λόγος 
των δύο μικροτέρων όρων της είναι μικρότερος του λόγου των δύο μεγαλυτέρων όρων 
της π.χ. 

2

3

4

6

3

4
=< , αφού ο πρώτος είναι επίτριτος και ο δεύτερος είναι ημιόλιος. Για το 

λόγο αυτό η αρμονική πρόοδος ονομάζεται υπεναντία της αριθμητικής προόδου. 
Βάσει αυτού ο  α ρ μ ο ν ι κ ό ς  μ έ σ ο ς  λ έ γ ε τ α ι  ό τ ι  α ν τ ι σ τ ο ι χ ε ί  σ τ η ν  α ρ ι -
σ τ ο κ ρ α τ ί α ,  ε π ε ι δ ή  υ π ά ρ χ ε ι  μ ε γ α λ ύ τ ε ρ ο ς  λ ό γ ο ς  σ τ ο υ ς  μ ε γ α -
λ ύ τ ε ρ ο υ ς  ό ρ ο υ ς .  
Ο Πρόκλος στο  Ὑπόμνημα εἰς τὸν Πλάτωνος Τίμαιον θεωρεί ότι ο αρμονικός μέσος 
έχει σχέση με τη Δίκη ή Δικαιοσύνη, μέσω της οποίας οι μεγαλύτεροι όροι έχουν ένα 
μεγαλύτερο λόγο και οι μικρότεροι ένα μικρότερο λόγο. 
Επειδή μεταξύ των μερών της αρμονικής αναλογίας ισχύει η ταυτότητα του λόγου, 
υφίσταται συνοχή μεταξύ αυτών και κατά τον Μιχαήλ Ψελλό ο Πλάτων την αποκαλεί 
στον Τίμαιο στο περί γενέσεως της Ψυχής του Κόσμου «ταυτότητα». 
 
«Τῶν δὲ μεσοτήτων τριῶν οὐσῶν ἡ μὲν γεωμετρικὴ τὸ οὐσιῶδές πως συνδεῖ τῶν 
ψυχῶν, ἡ δὲ ἁρμονικὴ τὴν ταὐτότητα, ἡ δὲ ἀριθμητικὴ τὴν ἑτερότητα» 
                        Μιχαήλ Ψελλός, Γεωργίου του Κεδρηνού Σύνοψις Ιστοριών, τόμος ΧΙ, έτος 1058. 
 
                             ...tÁj ¢mer…stou  
kaˆ ¢eˆ kat¦ taÙt¦ ™coÚshj oÙs…aj kaˆ tÁj aâ perˆ t¦ sèmata  
gignomšnhj meristÁj tr…ton ™x ¢mfo‹n ™n mšsJ suneker£sato  
oÙs…aj eἶdoj  
                                                                            Πλάτωνος Τίμαιος (35 α, 1-3) 
 
Νεοελληνική απόδοση: [Ανέμειξε (ο Θεός) την ουσία του ταυτού (αμερούς, αμεταβλήτου) 
με την ουσία του ετέρου (μεριστού, μεταβλητού) και εδημιούργησε από τις δύο μια τρίτη 
ενδιάμεση ουσία]. 

( )

ΕΤΕΡΟΤΗΤΑ
ΟΥΣΙΩ∆ΕΣ

=
ΟΥΣΙΩ∆ΕΣ
ΤΑΥΤΟΤΗΤΑ

⇒

⇒=⇒
+

=
+

⇒

⇒
+

=
+

=
+

σοςςµαριθµητικ
σοςµςγεωµετρικ

σοςµςγεωµετρικ
σοςµςαρµονικ

έό
έό

έό
έό

yx
xy

xy
yx

xy

yx
xy

yx
xy

yx
xy

2

2

22

2
2

 

 
 
Εφόσον μεταξύ των τριών μερών  
 ταυτότητα,  
 ετερότητα,  
 ουσιώδες  



6        (Μέγαρο Μουσικής Αθηνών)               Μαθηματική Δομή της Αρχαίας Ελληνικής Μουσικής: ΚΥΒΟΣ 

δομείται ισότητα λόγων, το όλον που προκύπτει χαρακτηρίζεται από ισχυρά συνοχή. 
Μ’ αυτό το συνεκτικό υλικό ο Θεός θα πλάση την ψυχή του κόσμου, δηλαδή μια 
κατανομή αριθμών που αντιπροσωπεύουν τμήματα χορδών στο συμπαντικό μονόχορδο 
κατά το διατονικό γένος καλύπτοντας μια έκταση (ampitus) δύο δις διαπασών, ενός 
διαπέντε κι ενός επογδόου. 

         
Στο δεύτερο μισό της εισαγωγής της Ευκλειδείου πραγματείας «Κατατομή κανόνος» 
αναφέρεται το θεμελιώδες αξίωμα της Πυθαγορείου μουσικής θεωρίας περί ευφωνίας ή 
συμφωνίας. Οι Πυθαγόρειοι εξέφραζαν τα μουσικά διαστήματα ως λόγους ακεραίων 
αριθμών.  
Κατά την Πυθαγόρειο μουσική θεωρία τα μουσικά διαστήματα κατετάσσοντο σε δύο 
βασικές κατηγορίες τις ευφωνίες ή συμφωνίες και τις διαφωνίες ή ασυμφωνίες. Οι 
συμφωνίες εκ του ρήματος συμφωνέω_ῶ (=φωνῶ ὁμοῦ). 
 Πρέπει να σημειώσουμε ότι κατά το θεμελιώδες αξίωμα της Πυθαγορείου μουσικής 
θεωρίας περί ευφωνίας ή συμφωνίας ΜΟΝΟ μία πολλαπλάσια ή επιμόρια σχέση μεταξύ 
των αριθμών των ενσαρκωτών της ιεράς τετρακτύος (1, 2, 3, 4) εκφράζει ένα σύμφωνο 
μουσικό διάστημα.  

Αυτό συμβαίνει στα διαστήματα δις διαπασών 







1
4 , διαπασών 








1
2 , ημιόλιον 

(διαπέντε ή διοξεία), 







2
3 , επίτριτον (διατεσσάρων ή συλλαβά) 








3
4 . Έτσι, λοιπόν, 

κατά το θεμελιώδες αξίωμα της Πυθαγορείου μουσικής θεωρίας περί ευφωνίας ή 

συμφωνίας το διάστημα του επογδόου τόνου 







8
9 , παρόλο που αποτελεί μια επιμόρια 

σχέση, το κατέτασσαν στις διαφωνίες ή ασυμφωνίες, επειδή οι ακέραιοι αριθμοί 8 και 
9, που το δομούν, δεν συγκαταλέγονται μεταξύ των αριθμών των ενσαρκωτών της ιεράς 
τετρακτύος (1, 2, 3, 4). 
Στα σύμφωνα μουσικά διαστήματα συγκαταλέγοντο και τα σύνθετα των παραπάνω 
συμφώνων διαστημάτων με την οκτάβα με την προϋπόθεση, βέβαια, ότι δεν 
παραβιάζεται το Θεμελιώδες Πυθαγόρειο αξίωμα για τη μουσική συμφωνία. 
Έτσι, λοιπόν, η δις διαπασών (=διαπασών+διαπασών), που εκφράζεται με πολλαπλάσια 

σχέση 





 =⋅

1
4

1
2

1
2 , εντάσσεται στα σύμφωνα διαστήματα, η διαπασών και δια πέντε 

(=διαπασών+δια πέντε), που εκφράζεται με πολλαπλάσια σχέση 





 =⋅

1
3

2
3

1
2 , 

εντάσσεται στα σύμφωνα διαστήματα, η διαπασών και δια τεσσάρων (=διαπασών+δια 

τεσσάρων), που εκφράζεται με πολλαπλασιεπιμερή σχέση 





 +==⋅

3
22

3
8

3
4

1
2 , 

παραβιάζει το Θεμελιώδες Πυθαγόρειο αξίωμα για τη μουσική συμφωνία, και γι’ αυτό 
εντάσσεται στα διάφωνα ή ασύμφωνα διαστήματα. 
 
 
Ο στοιχειωτής Ευκλείδης ήταν γνώστης και οπαδός της φιλοσοφίας του Πλάτωνος και 
γι αυτό έθεσε ως τελικό σκοπό της συγγραφής των Στοιχείων την κατασκευή των πέντε 
κανονικών πολυέδρων (τετράεδρον, οκτάεδρον, εξάεδρον, εικοσάεδρον και 
πενταγωνικόν δωδεκάεδρον), που αποκαλούνται πλατωνικά στερεά. 
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Τα τρία τελευταία βιβλία των στοιχείων, δηλαδή το ενδέκατο, δωδέκατο και το δέκατο 
τρίτο, περιλαμβάνουν τη Στερεομετρία Το τελευταίο μάλιστα βιβλίο με 18 θεωρήματα 
αναφέρεται στην εγγραφή των κανονικών πολυέδρων στη σφαίρα, γεγονός που 
φανερώνει ότι στους Πυθαγορείους ήσαν γνωστοί οι ασύμμετροι αριθμοί, όπως λ.χ. 
είναι ο αριθμός π. 
 

 
 
 

π = 3 , 1 4 1 5 9 2 6 5 3 5 8 9 7 9 3 2 3 8 4 6 2 
6 4 3 3 8 3 2 7 9 5 0 2 8 8 4 1 9 7 1 6 9 3 9 9 3 7 5 1 0 5 
8 2 0 9 7 4 9 4 4 5 9 2 3 0 7 8 1 6 4 0 6 2 8 6 2 0 8 9 9 8 
6 2 8 0 3 4 8 2 5 3 4 2 1 1 7 0 6 7 9 8 2 1 4 8 0 8 6 5 1 3 
2 8 2 3 0 6 6 4 7 0 9 3 8 4 4 6 0 9 5 5 0 5 8 2 2 3 1 7 2 5 
3 5 9 4 0 8 1 2 8 4 8 1 1 1 7 4 5 0 2 8 4 1 0 2 7 0 1 9 3 8 
5 2 1 1 0 5 5 5 9 6 4 4 6 2 2 9 4 8 9 5 4 9 3 0 3 8 1 9 6 4 
4 2 8 8 1 0 9 7 5 6 6 5 9 3 3 4 4 6 1 2 8 4 7 5 6 4 8 2 3 3 
7 8 6 7 8 3 1 6 5 2 7 1 2 0 1 9 0 9 1 4 5 6 4 8 5 6 6 9 2 3 
4 6 0 3 4 8 6 1 0 4 5 4 3 2 6 6 4 8 2 1 3 3 9 3 6 0 7 2 6 0 
2 4 9 1 4 1 2 7 3 7 2 4 5 8 7 0 0 6 6 0 6 3 1 5 5 8 8 1 7 4 
8 8 1 5 2 0 9 2 0 9 6 2 8 2 9 2 5 4 0 9 1 7 1 5 3 6 4 3 6 7 
8 9 2 5 9 0 3 6 0 0 1 1 3 3 0 5 3 0 5 4 8 8 2 0 4 6 6 5 2 1 
3 8 4 1 4 6 9 5 1 9 4 1 5 1 1 6 0 9 4 3 3 0 5 7 2 7 0 3 6 5 
7 5 9 5 9 1 9 5 3 0 9 2 1 8 6 1 1 7 3 8 1 9 3 2 6 1 1 7 9 3 
1 0 5 1 1 8 5 4 8 0 7 4 4 6 2 3 7 9 9 6 2 7 4 9 5 6 7 3 5 1 
8 8 5 7 5 2 7 2 4 8 9 1 2 2 7 9 3 8 1 8 3 0 1 1 9 4 9 1 2 9 
8 3 3 6 7 3 3 6 2 4 4 0 6 5 6 6 4 3 0 8 6 0 2 1 3 9 4 9 4 6 
3 9 5 2 2 4 7 3 7 1 9 0 7 0 2 1 7 9 8 6 0 9 4 3 7 0 2 7 7 0 
5 3 9 2 1 7 1 7 6 2 9 3 1 7 6 7 5 2 3 8 4 6 7 4 8 1 8 4 6 7 
6 6 9 4 0 5 1 3 2 0 0 0 5 6 8 1 2 7 1 4 5 2 6 3 5 6 0 8 2 7 
7 8 5 7 7 1 3 4 2 7 5 7 7 8 9 6 0 9 1 7 3 6 3 7 1 7 8 7 2 1 
4 6 8 4 4 0 9 0 1 2 2 4 9 5 3 4 3 0 1 4 6 5 4 9 5 8 5 3 7 1 
0 5 0 7 9 2 2 7 9 6 8 9 2 5 8 9 2 3 5 4 2 0 1 9 9 5 6 1 1 2 
1 2 9 0 2 1 9 6 0 8 6 4 0 3 4 4 1 8 1 5 9 8 1 3 6 2 9 7 7 4 
7 7 1 3 0 9 9 6 0 5 1 8 7 0 7 2 1 1 3 4 9 9 9 9 9 9 8 3 7 2 
9 7 8 0 4 9 9 5 1 0 5 9 7 3 1 7 3 2 8 1 6 0 9 6 3 1 8 5 9 5 
0 2 4 4 5 9 4 5 5 3 4 6 9 0 8 3 0 2 6 4 2 5 2 2 3 0 8 2 5 3 
3 4 4 6 8 5 0 3 5 2 6 1 9 3 1 1 8 8 1 7 1 0 1 0 0 0 3 1 3 7 
8 3 8 7 5 2 8 8 6 5 8 7 5 3 3 2 0 8 3 8 1 4 2 0 6 1 7 1 7 7 
6 6 9 1 4 7 3 0 3 5 9 8 2 5 3 4 9 0 4 2 8 7 5 5 4 6 8 7 3 1 
1 5 9 5 6 2 8 6 3 8 8 2 3 5 3 7 8 7 5 9 3 7 5 1 9 5 7 7 8 1 
8 5 7 7 8 0 5 3 2 1 7 1 2 2 6 8 0 6 6 1 3 0 0 1 9 2 7 8 7 6 
6 1 1 1 9 5 9 0 9 2 1 6 4 2 0 1 9 8 9 3 8 0 9 5 2 5 7 2 0 1 
0 6 5 4 8 5 8 6 3 2 7 8 8 6 5 9 3 6 1 5 3 3 8 1 8 2 7 9 6 8 
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2 3 0 3 0 1 9 5 2 0 3 5 3 0 1 8 5 2 9 6 8 9 9 5 7 7 3 6 2 2 
5 9 9 4 1 3 8 9 1 2 4 9 7 2 1 7 7 5 2 8 3 4 7 9 1 3 1 5 1 5 
5 7 4 8 5 7 2 4 2 4 5 4 1 5 0 6 9 5 9 5 0 8 2 9 5 3 3 1 1 6 
8 6 1 7 2 7 8 5 5 8 8 9 0 7 5 0 9 8 3 8 1 7 5 4 6 3 7 4 6 4 
9 3 9 3 1 9 2 5 5 0 6 0 4 0 0 9 2 7 7 0 1 6 7 1 1 3 9 0 0 9 
8 4 8 8 2 4 0 1 2 8 5 8 3 6 1 6 0 3 5 6 3 7 0 7 6 6 0 1 0 4 
7 1 0 1 8 1 9 4 2 9 5 5 5 9 6 1 9 8 9 4 6 7 6 7 8 3 7 4 4 9 
4 4 8 2 5 5 3 7 9 7 7 4 7 2 6 8 4 7 1 0 4 0 4 7 5 3 4 6 4 6 
2 0 8 0 4 6 6 8 4 2 5 9 0 6 9 4 9 1 2 9 3 3 1 3 6 7 7 0 2 8 
9 8 9 1 5 2 1 0 4 7 5 2 1 6 2 0 5 6 9 6 6 0 2 4 0 5 8 0 3 8 
1 5 0 1 9 3 5 1 1 2 5 3 3 8 2 4 3 0 0 3 5 5 8 7 6 4 0 2 4 7  
 
Στον Τίμαιο ο Πλάτων συσχετίζει  
 το τετράεδρο με το πυρ,  
 το οκτάεδρο με τον αέρα, 
 το εξάεδρο με τη γη,  
 το εικοσάεδρο με το νερό και  
 το δωδεκάεδρο με την εικόνα ολοκλήρου του σύμπαντος ή, κατ’ άλλους 

μελετητές, με τον αιθέρα (η πέμπτη ουσία, δηλαδή η μεμπτουσία).  
Η πρώτη κατασκευή του πενταγωνικού δωδεκαέδρου αποδίδεται στον μεγάλο Αθηναίο 
μαθηματικό Θεαίτητο (415-369 π.Χ.), ο οποίος υπήρξε φίλος του Πλάτωνος, μαθητής 
του Πυθαγορείου μαθηματικού Θεοδώρου του Κυρηναίου και σύγχρονος του Αρχύτου 
του Ταραντίνου. Ο τρόπος κατασκευής και εγγραφής σε σφαίρα ενός οκταέδρου και 
ενός εικοσαέδρου (από τις απόρρητες Πυθαγόρειες γνώσεις) οφείλονται στον Θεαίτητο.  
Ο ‘Ιππασος ο Μεταποντίνος (5ος π.Χ. αιώνας), πατώντας τον Πυθαγόρειο όρκο σιωπής, 
τόλμησε και φανέρωσε στους μη μεμυημένους αυτά τα μυστικά και γι’ αυτό, λέγεται, 
ότι εξαναγκάσθηκε να αυτοκτονήσει δια πνιγμού στη θάλασσα. 
 
 
Κύβος, η «Γεωμετρική Αρμονία»  (Νικόμαχος, Εγχειρ. 12, 26,2)  
«γεωμετρικὴν ἁρμονίαν φασὶ τὸν κύβον ἀπὸ τοῦ κατὰ τὸ τρία διαστήματα ᾑρμόσθαι 
ἰσάκις. ἐν γὰρ παντὶ κύβῳ ἥδε ἡ μεσότης ἐνοπτρίζεται. πλευραὶ μὲν γὰρ παντὸς κύβου 
εἰσὶν ιβ', γωνίαι δὲ η', ἐπίπεδα δὲ ς'. μεσότης ἄρα ὁ η' τῶν ς' καὶ τῶν ιβ' κατὰ τὴν 
ἁρμονικήν».  
 
 Δηλαδή στον κύβο προχωρώντας κατά το μήκος, το πλάτος και το ύψος κατά 

ίσα διαστήματα, προκύπτει στερεό που συμφωνεί με τον εαυτό του.  
 Στον κάθε κύβο διακρίνονται 12 ακμές, 8 κορυφές και 6 έδρες.  

 Οι αριθμοί 6, 8, 12 συνιστούν αρμονική αναλογία, διότι 
68
812

6
12

−
−

= .  

 
Στην εν λόγω αρμονική αναλογία διακρίνονται όλες οι μουσικές συμφωνίες.  

 Η δια τεσσάρων συμφωνία είναι ο λόγος 
6
8 , επειδή είναι ένας επίτριτος λόγος.  

 Η δια πέντε συμφωνία είναι ο λόγος 
8

12 , επειδή είναι ένας ημιόλιος λόγος.  

 Η δια πασών συμφωνία εκφράζεται με τον λόγο 
6

12 .  



Χαράλαμπος Χ. Σπυρίδης, Καθηγητής Μουσικής Ακουστικής, Πληροφορικής                                              9 

 Η δια πασών και η δια πέντε συμφωνία δηλαδή η 
1
3  εκφράζεται με το λόγο των 

διαφορών 
68
612

−
− .  

 Η δις δια πασών συμφωνία είναι ορατή στο λόγο 
68

8
−

.  

Βάσει αυτών καταφαίνεται ότι σωστά η συγκεκριμένη αναλογικότητα ονομάζεται 
αρμονική και το ότι τον κύβο τον ονόμαζαν οι Πυθαγόρειοι «Γεωμετρική Αρμονία» κι 
αντιστρόφως. 

 
Καταφαίνεται ότι μεταξύ των μερών (εδρών, ακμών, κορυφών) του κύβου και του 
οκταέδρου ισχύει η ταυτότητα του λόγου, σχέση μη υφισταμένη εις τα υπόλοιπα τρία 
Πλατωνικά στερεά (τετράεδρο, εικοσάεδρο, πενταγωνικό δωδεκάεδρο).  
Επιπροσθέτως, όμως, οι τετραγωνικές έδρες του κύβου συντίθενται εκ δύο ίσων 
ισοσκελών ορθογωνίων τριγώνων, ενώ των υπολοίπων τεσσάρων Πλατωνικών στερεών 
οι ισόπλευρες τριγωνικές έδρες των (τετράεδρο, οκτάεδρο, εικοσάεδρο, πενταγωνικό 
δωδεκάεδρο) συντίθενται εξ έξι σκαληνών ορθογωνίων τριγώνων.  
Για τα δύο προμνημονευθέντα χαρακτηριστικά και μόνον η γαία, ήτοι ο κύβος, στον 
Τίμαιο διαφοροποιείται από τα τέσσερα υπόλοιπα στερεά «φύσει» και «ονομασίᾳ».  
Ο Πλάτων θεωρεί ότι τα μέρη του κύβου συνδέονται αρρήκτως μεταξύ των δι’ ισχυρών 
δυνάμεων συνοχής, οι οποίες του προσδίδουν συνεκτικότητα και ικανότητα να αντιδρά 
σε παραμορφωτικές δυνάμεις. Δια τούτο με τον κύβο συσχετίζει ο Πλάτων την 
συνεκτική και στερεά γαία. 
Το καθένα από τα άλλα τέσσερα Πλατωνικά στερεά (τετράεδρο, οκτάεδρο, εικοσάεδρο, 
πενταγωνικό δωδεκάεδρο) χαρακτηρίζεται –κατά τον Πλάτωνα- από έλλειψη συνοχής 
μεταξύ των μερών του και δια τούτο τα συσχετίζει με τα ρευστά πυρ, αήρ, ύδωρ, αιθήρ, 
αντιστοίχως, της ρευστότητός των δηλουμένης δια του καταληκτικού γράμματος ρ (ρω) 
του ονόματός των. 
Εκ των ανωτέρω καταφαίνεται και η «ονομασίᾳ» διαφοραποίηση του συμβολιζομένου 
υπό του κύβου σώματος. ονομάζεται γαῖα και όχι γαίαρ. 
 


