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MvBayoperog avOvQaipesiIg 1] AVTAVAIPEDIS
1. O Evkieidgrog aiyoprOpog tng AvOvparpéoemg 1 g AvravarpEoemg
AvBveaipeoig 1 avrovaipeoic: [pdkettan mepi pog pobnuotikng evvoiog, n omoia o-

movtdron €1¢ o apyaioc Mabn uomlcdl. Eic moAlovg eite elvarl yvootn g EUK)»SiSSlOgZ
avBvpaipeoic, 010TL aPopd €1G TNV €PApPLOYV ToL opmvopov Evkiedeiov aiyopid-

1 Aev katéomn eoétt yvootdv moTE Ko oG gvemvevodn v pébodov tavtnv ¢ avlveaipécenc.
[Tiotedetar 6Tt etvar TOAD TaAoLd KoL €¢PNOIUOTOLEITO 0GAKIS empokelto va kabopioBel | oyéolg un-
KoV 600 evBuypdupov Tunpdtoy. Avtd cuvéPn katd Képov Katd Tovg mepapoTicovs Tav ITubayo-
peiov, ot omoiot KoTEANEAV €16 T UNKN TUNUATOV XOpONS TOV da@OpOv LOVGIKOV cupemvidy. ITi-
6TevETOL OTL 0 AploToTéAng eyvapilev v pnébodov g avBvpapéoemg (Tomwd 3, 158, 29-35). Eig 10
&V AOY® €0G.Q10V OVOPEPETAL KL £VAG TOAUIOG OPIOUOG TG OVaAOYiOG, O 000G AVOPEPETAL VIO TOV
AAeEGvOpov ToV APPodIGIE®G KoL VTTO TOV AEEIKOD TOV Lovida «dvaloyov Exer ueyedn mpog diinla,
&V 1 abT avOvpaipeoicy, SNAadn:
a_7

Avl(a, ) = AvO(y,0) < g =5
H évvoia g evBvpapéceng amotehel yopaktnpiotikdv otoryeiov g [Miatmvikng eriocopiog, dedo-
pévou tov yeyovotog 0t 1 koopoBempia Tov givar avBveaipetikn. O TTAdtov déxeton -Kon ToVTO OITo-
tedel otoryelov ™G AtokekTikng Tov- 6Tt 0 T (L. M Con, 0 Bdvatog, n KoGHoYoVid, 0l PIAOCGOPIKES
10€eg Kat £Vvoleg) €16 TNV o dnuovpyeitan kot eEglicoetan avBLPAPETIKAG.

[pocomikdc motedo 61t 0 [TAdtov, og moAvtipn otin g Polétmg, St tov mubayopsiov Mabnpo-
TIKGOV pog 61dackel v Pihocoeiov Tov kot 6w g P1Aocoiag Tov pog dddokel To Mabnpotikd g
EMOYNG TOVL.

O [M\atwv, o péyiotog Mabnpatikos, o péytotog [ewpétpng, dev eyéveto —tAnv elayictov e&otpé-
GEMV- TOTE PEYPL onuepov katavontds. Kabiepmdn eig v wotopiav og péyoag @Adécopog kat 6yt ®¢
péytotog Mabnpotikdc. H avtipetdnicig tov vid tov @loAdY®V |1 VITOKEIEVOV-PTLLO-OVTIKEILEVOV,
0l EMOEPLKOD YOPUKTNPOG EPUNVEIES TV PaBITOTO YEMUETPIKAOV KEWEV®OV TOV, T OTOl0 dEV KOTE-
otnoav avtinmtd vrd tev [TAatovictdv, d10Tt apevos dev Yvopilovy Kot apeTépov dev pavtdlovtal
TO VYIOTOV EMIMEOOV TNG LOONUATIKNG YVOOEWDS, NTIS EUTEPIKAEIETAL E1G AVTA, 1] EUTAOKT] TOV YPLOTLO-
vov BgoAdyov €1g v pabnuatikod yopaktnpog Beoroyiov Tov ITAdTOVOC Yo OPEAGTIKOVG GKO-
TOVG, OEV LG EMETPEYOV VAL OLELGOVCMLLE E1G TNV OLGIOV KOl TOV YEOUETPKOV Tupnva G [Thatmvikng
OKEYEWG,.

O IM\étov ebedpel oo Mabnpotikd Tpomapockevactikd pnabnuote (ot TEcoeplc 0dEAPEG EMIGTN-
pes: ApOuntikn, F'eopetpia, Appovikny kot Zeopikn) yio tny @ilocoeiov. Exictevey 6t n avalnn-
o1¢ NG aAnfeiog LEC® NG EMOTNUOVIKNG EPEVVNG YEVVE 0Aogv Babbtepa Kot moAvcuvOeTdTEPOL EPO-
THLOTO, To 07010, aKOAOVOMG, 0ONYOVV €1G TV TAGN TPOG WiaV EVOTOMUEVI)V OVTILETMOTICT TOV KoL,
KOTA cvvenelay, €1G TNV @1hocopiay.

20 EvkAeidng ypnowponotel to pripa «avbvpaipd» gk Tov omoiov TPOKVMTEL TO OVGLACTIKOV
«avBvopaipeoioy.
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1oL (tng AvOvQaIpEcems 1| TS AVIovopésemc’), S0, Tov omoiov alyopibuov, dobet-
oMV VO OUOEW®OV HAONUOTIKOV OVIOTHT®V, NTol dVO aplBudv 1 6vo vbvypaupmy
TUNUATOV 1] 600 TOAVTAOKOTEPOV YEMUETPIKMOV OVTIKEILEV®V), duvdpeda apevog va
evpopev tov Méyiotov Kowvov Awapétnyv (M.K.A.) avtdv, apetépov va amopavim-
pev mepi Tov €dv 1 oxéotg (FAO0Y0C) avTdV amoterel pnTdv 1 AppnTov aplouodv.

H meprypaoen tov Evkiedeiov alyopiBuov g AvBveaipécemg 1 g AvtavalpEésemg
&xel g akoAovB®G:

‘Ectwcav 600 opogdn peyédn o kot B, eite avtd givon ocpt@uoi“, elte owtd givon ypayp-
pég, gite avtd givar epPadd k.An. ['evikdg, Tpénel amaportiT®Mg ot SVO OVIOTNTES vV
elvarl opogdeis. Agyoueda 6t peta&d TV dVo TOVTOV peyeddv vdpyet pio ddTaéls
omoTe Bewpovpey 1o Eva péyebog peyadvtepov Tov dAlov. Eotm, Aowtov, 6Tt cupPai-
ver o>P.

H avBveaipeoig avtdv tov 600 peyebov etvar o dtadikocio katd v omoioy 0Aoév
T0 éhaccov amd tov peilovog apatpeiton oVT® TwS: Aapupdvopev to €loccov uéye-
80og, 1o B, T0 Bétopev enl Tov peilovog Kot aparpodey Eva pépog tov peifovog, 1o o-
moiov givan icov mpog 10 éhaccov B. Ex ¢ dadikaciog TG apapéoems KATL KaTo-
Aeinetar. Edv to kotaAeumopevoy toyyavet petlov tov B, B€topey €k véov en’ avtov TO
B Kot To aopoVUEV Py EIGETL OPAV Kol piov EIGETL QOpav, 6GEC POPES OmaLTEITOL.
Kdémow otiypn Ba spoavicBel kopeopog omaaon Ba eppavicdel advvapio tepartépm
apapécenc. Tote, Aowmov, duvapeda va exppdcope to peiov péyebog a og x, @o-
péc (ko € N) 10 éhaccov pnéyedog B ovv pa dtapopd (A.y. 8), NToL o =k - f+ 0.

H avotépo moivpnuotikny swdikocio kabiototol GUVIONOTEPD, GV TPOYLOTOTOW]-
cope v dwipeon a:f, Katd TV omoiay mpokvntel INAiKov &, Kot VTOAOUTOV & Omo-
1€ 1o)VEL Ko TIAY 1) Wi oxéolg ax =k, - f+0.

Evoéyetar va mpoxdyel 0 = 0. Tobto onpaiverl 6Tt to peiCov péyebog a ivar aképatov
TOAMOATAAG10V TOV gAdooovog peyéboug B. Evbig polic evpebei o =0, mepatovton n
dradtkaoio TG avOLEAPECEMG 1) AVTAVOLPEGEMG,.

Evééyeton va mpokdyet 0 # 0. Eig avthv v mepintmon, Katd tnv omoiov vrdpyet un
UNOEVIKT] O1a(pOPdL (a - pE= al), onuovpyeitar €va véov (gVYog HoONUATIKOV OVTO-
™mMrev, 1o {edyog B, o, kot to apykdv Cedyog a, B avikadictator vid Tov véou (ed-

3 g . . > 1 3 % o By Y 3 . PO \ ~
Eav péyebog peyéboug iodkig 1 mollomAdciov, 6mep apoaipedey apatpedévrog, Kol 0 Aomov 10D

Aood icakig EoTon TOAAATAGGIOV, OGUTAAGIOV £0TL TO GAOV TOD GAOV.
Evkieidov, Zroyeiwv 5, 5, 1-3.

"Edv 800 peyén §0o peysddv iodkic 1 moAamAGoto, Kol deapedéva Tive Tdv adTdy 166KIC T ToAka-
TAAGL, Kol To Aoutd Toig a0Tolg fiTot ica 0TIV 1 i6AKIG AVTMV TOAAATAAGLAL.
Evkeidov, Zroryeiwv 5, 6, 1-4.

Eav apdpog apduod pépn 1), 8mep dpoipedeic dponpedivtoc, kai 6 Aowwdg tod Aowwod T avT pépn
€otan, Gmep 0 6Log Tod HAov.
Evkdeidov, Zroryeiowv 7, 8, 1-3.

Avo aplBudv avicov EKkeyEvav, avBveatpovpévou 6¢ del To EAdccovog dmd tod peilovog, av O
AEMONEVOC UNSEMOTE KATAUETPT] TOV pd EowToD, Emc oD Asipdf] povéc, ol & apyfic apluol mpdTot
TPOG AAANAOVG EGOVTOL.

EvkAeidov, Zroyeiov 7, 1, 1-4.

4 Aéyovieg apBuol, evvoovpev Tovg uokovg aptfuovg (N eivar To GHVOAOV TV QUGIKOV apldudv)
Kot Oyt Tovg TPayHaTikovs aplBpods (Z etval To GHVOALOV TV TPAYHOTIKOV aplBudv), 10Tt KoTd TV
apyadTnTa dev eyvapiov antovs Tous aptdpolc.
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youg B, ;. Eig to véov (evyog tmv pabnpatikdv oviotytov B, a; dwakpivopsv tmv
peilova Kot v €Adocova HoOMUOTIKAY ovTdtTnTa Kol emavalapfavouey v diov
dtadaciov Katd Tov 1010V akpOg TpOToV.

H dwodikacio evoéyetar va TeEAedSEL 0moOTE OVOUALETOL TEMEPAGUEVT] AvOLPAIPETIC.

THopovoiaoic TS TEPOTOVUEVNS 1] TETEPAGUEVHS OLadikoaiog TS avBvpaipéoews oio.
YPOPNUATOY




(@=B-B—-B=0 - a=3p)

H dwdwascio evoéyeton va eivar atépuwv, dnAadn va cuveyiletal en’ AmMEPOV OMOTE
ovopadetat anelpog avOvEaipests.

Tapovaioocis e un TELATOVUEVHS 1 ATEIPOV d1001KATIOS THS ovBvYaIpéTews dia. ypa-
PnUATOY




(a=B+y+8+e+-)

Ei¢ v mepintwon 600 puoikdv apBudv, avt) n dwadikacio e aviveaipécems md-
vrote mepatovtal. Eig v mepintmon 600 ypoppdv 1 eufaddv 1 oynuitov ot n
depyacio ¢ avBveapécems duvaTdv vo elval 1 TETEPACUEVT (TEPITTOGIS CLUUE-
Tpov PeYED®V) N drelpog (atépumv) (TepinT®ols acVUUETPOV HEYEDDV).

Otav 1 dwdwacio avt ¢ avBveapéoems epapudletal €1g 6vo dobévtag apiBpove,
teppatifetarl votepa and Eva menepacuévov mAnBovg Pnarta. H televtaio un punde-
VIKT d10popd, 1 omoio Tpokvmtel, lvar 0 Méytotog Kowvog Awopétg (MK.A.) tov
300 000évTmV aplOudV.

Edv mpoxvyet povadiaio dtopopd o =1, tote 0 Méyiorog Kowvog Atapétng (M.K.A.)
TV 600 000évteV aplBuav eivar 1 povag. Tovto onpaivel 6Tt o1 6vo dobévtec apd-
pot eitvor TpMTOL TPOG AAANAOVC.

«A00 ap1Budv Gvicwv EkkEUEVOY, AVvOLPAIPOVDUEVOD 08 dEl TOD EAGOGOVOS GTTO TOD
UEILOVOG, €0V 6 Aeimbuevog undémote KaraueTpij TOV Tpo Eavtod, Emg ob Aelplij uovdg,
ol && apyiic epiBuol mptor mpog drilovg éoovrar.(Evkheiong, Zroyyeia, 7.1. 1-4).

2. O Evkieidgiog aryoprOpog g AvOvgaipéoemg 1 TS AVTUvalpEGE®S €1 TNV
IMvOaydépeov povokny

[Tavta 6ca avepEpOncav TponyovUEVDS apopohV €15 aptBovg Kot peyedn, to omoia
TpooTifevtal oo TPoGHEGEMS, APaPOLVTAL O’ APALPECENMS, TOAALATAAGIAlOVTOL dlol
TOALOTAQCIAGOV Ko dtatpovvral ot dtapécems. Eig v MMuBaydépelov povokny,
OUMG, MG YVOGTOV, AVTA dEV 1oYLOLV, O10TL TAL LOVGIKA JGTHUATO TPOoTifevTal dla
TOAMATAAGIOCUOD TOV OPOUNTIKOV TOV GYECEMY KOl OPAPOVVTOL 010 SLOPECEMG
avtdv. AopPdavoviec v’ dyv pog 6Tl To 0VOETEPOV GToLXElOV NG TPOGHEGEMS Ko
NG APALPEGEMS EIVOIL TO UNOEV KOl TO OVOETEPOV GTOLYEIOV TOL TOAAATANGIOGHLOD KOl
NG JPECEMG Eival 1 LOVAS, TPOTOTOIOVUEY G 0KOAOLOWS T TponynBEvTa.




Ei¢ v mepintoon dvo [MuBayopeiov HovsikdV SlaoTUATOV ovTh 1 dlepyacio TG
avBveapécewg dvvatdv va ivor 1 TETEPASUEVT (TEPIMTOGIS GUUUETP®V HEYEDDV) 1
drepog (atépprmv) (Tepintwols asVUUETPOV HeYEDDV).

Edv, aparpodvteg éva TTuBaydpelo povoikd stdomua amd Eva GAAO pHeyaAbTEPO, NTOL
JPOVVTEG TIS aplOUNTIKEG TV OYEGELS, €VpOUEV TAIKOV {coV TPOg TV Hovada,
TOTE TOVTO onuaivel 0Tt 10 peilov Hovoko odotnua ivol akEPOIOV TOAATAAGIOV
TOV €AAGGOVOG LOVGIKOV OLOGTHIATOS KOl OUEGMOS TEPATOVTAL 1 dtadkacio TNG ov-
Bueapécemg 1 avtavalpEGEMG.

Otav 1 dwdikacio ooty g avBveapéocms, epappolopévn g dvo dobévta ITuba-
YOPELDL LOVOIKA OlaoTOTO, TEPUATICETON VoTEPO OO £vo TEMEPACUEVOV TANOOVG
Brpota, tote TO TEAELTOLO PN povodtaiov TAIKOV, To omoiov TpokvmTEl, glvan 0 Mé-
viotog Kowog Awpétne (M.K.A.) tov 600 d00éviaov TTvBayopeiov povoikdv da-
OTNUATOV.

[Mapdoerypa 1
Na gvpebetl 0 Méyiotog Kowvog Atapémng (M.K.A.) tov apBudv 40 ko 24.

AYo1g
H avBveaipesig olokinpoital dto TV akolovdmv tecodpwv fnudtmv:

40 24
24 40-24-16
16 24-16=8
8 16-8=8
8 8-8=0

H televtaio pun undevikn dwapopd givar o apBpog 8. Katd cvuvémeiov, o Méyiotog
Kowdg Atpétng (M.K.A.) tov apBuadv 40 kot 24 givor o apBuog 8.

[Mapdoerypo 2
Na gvpebei 0 Méyiotoc Kowdg Awapétg (M.K.A.) oiwvonmote dodo KOV QUGIKOV
apBumv n+1 Kot n, ot 0moiol SoHoHV oV ETUOPLOV GYECT).

Avoig

H avBveaipeoig olokinpovtor €1¢ éva Prpa, OTme KOToQaiveTal €V GLVEXELD, 0QOV 1
JSpopd TV dVO 000EVTOV PUOTIKAOV aplBU®Y, MG O10O0YIK®Y, 1GOVTUL TPOG TNV HO-
vada. Tovto onpaiverl 6Tt 0 {nrodpevog M.K.A. avtdv givar n povég, 1tot ot dvo do-
0évteg puoikol dladoyikol aplBpol etvar TpdTol TPOg AAAAOLG.

n+1 n
n n+l-n=1

[Mopaderypa 3

Noa amoodetyBel 6T1 N oYéoig % ek@palel pntov aplOpov.



AvYo1g

AmoodeikvieTon 0TL 1 avBveaipesig Tov apBudv 60 kai 26 eivor menepacuévr, o10TL
60 = 226 + 8 (10 26 610 60 Ywpdel 2 popés Ko TeEPLGGEHOLVV 8)

26 = 3-8+ 2 (10 8 6710 26 ywpdel 3 popég Ko TEPIGGEVOLV 2)

8 =4"-24 0 (10 2 o10 8 ywpdhet 4 popég axpificrg)

Ex tov avotépm npokdntel 611 AvO(60, 26)=[2, 3, 4] - M.K.A.(60,26) = 2, ondte

OPYOLOEAANVIOTL M) OYEOIG %, eMEON etvan 2 popés, 3 popés, 4 popés oxplfag, K-

Qpaiet Evav pntov aplouov.
Ev dAloig AéEeot 1 dadikacio mepatovTal €OVG LOMG TPOKLYEL UNOEVIKOV VTTOAOL-
OV €15 KATO10, T®V EKTEAOVUEV®V OPECEMV

6026 26|§ 8|g
=8| 2 213 014
At gvdg VTOAOYIGTOD YEWPOS (KOUTIOVTEPAKL), NTOL TN ¥pNoel TG Teyvoloyiag onpe-

. , » 60 . ) , 7
pov avtihapPovopedo 6t 1 oYéoig %swm Tpdypatt pntog apliuog, g Oekadkog

Exov anepa dekadikd yneio Teplodik®dg emavaiapfovopusvo (%z 2,307692). Tnv

PO XPLoTOL EMOYY| OUMG;

Tov aryopBuov g avBvpaipécemg avortuooel o Eviieiong eic ta 2roryeia tov (7.1-
2). Opoimg, N dwdikacio, epappolopevn €1g cOppeTpa peyeédn, tepuatifet, 6idovoa
TO UéyIoTOV KOIvov UéETpov avtdv, ¢ o Evkieldne oamédeiev €1¢ ta Xroiyeion Tov
(10.3). AANAG, €1¢ TNV TTEPIMTOON TOV AGVUUETP®V peyeBdV 1 dadikacio cuveyileton
AEVAMG KOl 01 TPOKVITOVCES SLUPOPES EK TMV OLOOOYIKADV APOIPEGEDY OALOEV KOl Gl
KpOvovv, Kabiotdueves Pabunddv eAdocoveg evoc K TV TPoTEP®V KaBopiobévtog
nenepacEVOL peyébove, g o Evkleiong anédei&ev eig ta Zroryeio tov (10.1-2).

3 Ilepi Tov S, oY KoL VA0 Toiov edNuIOVPYNON N TOAVTAOKOG £Vvora TNG Ov-
Qvpaipécemg 1N AVTOVALPEGEMGC.

Bdoel vrapyoviog apyoiov tekunpiov, n dadikacio g ovOLEUPESEDS EOTLLIOVP-
MO vo twv [MvBayopeiwv®. Tlpdkerton Tepi Tov £KTOL OMOGTAGHOTOS TOL DIAOAG-
ov ek Tov Tapavtog i ek Tov Akpdyavtoc.

® Neypembving Stapdtiog, (2-4/9/2005) «H exidpacny twv Ivbayopeiov oty diaudppwon tov
eAdnvikod mwolitiouod». Eiofynoig €1 to Emompovikdv Zvvédprov «Ilvbayopero Zxéyn xoi
Emotnuovikog Aoyogy», [Ivbayopetov Zapov (Doryssa Bay Hotel, aiBovca “Sybilla”).

H avBueaipeoig, tot o pabnpaticog alydpiBupoc svpécems tov Meyiotov Kowob Awpétov dvo d00é-
viov aplBpov, to péhodog yvmorr eig tovg [TvBayopeiovg moAhod ypdvov mpo tov EviAeidov Tov
T'eopétpov, 0 omoiog pvnuovedel v pev tenepacpuévny aviveaipeon apBuav €ig to VII Bifiiov tov
Ytoyeimv tov, TV dOg dmelpov avBvpaipeon peyebaov eig to X BiAiov Tov 1diov £pyov tov. H avOu-
QUIPETIKT dladIKacio ThavdTaTo VINPEEV TO 0VOLDOES peTafatikoy Ppa ek g eumelptkng ITuboayo-
peiov povoikng Bempiog T@V AOYoV €1g TV TAEoV e&gAtyévny TG HOPONY, OTT®G awTr ekTifeTon vId
tov Evieidov.

® appoviag 8¢ péyedoég éoti cvAAAPE kal S oEerdv-TOSE S SEerdv
peifov 1dg cvAlafdg €émoydomi. £€6T1 yap ATO VTATAG €Tl HECGAV GULAAM-
Ba, amo d0& péocoag €ni vedtav o1° 0&gldv, AmO 38 VEATAG £C FPtTey TAPO-
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péoav cvArafa, ano 6¢ Tptrec mapoapécag €g vambtav o1’ 0&etdv-to &’ Ev
péoot péoocag kai piresc mopapéocog End6ydoov-a 0& cvAlafa émitpitov,
T0 6& 81’ 0&gldv NMuioAlov, 10 d1a macdv 6€& dimrdov. obtwg apuovio wé-
vte €mO6ydoa kai 6Vo di1écileg, o1’ o0&erdv 8¢ tpio €mdydoa kai dieoctig,
cvAllafa 8¢ 80’ €émdydoa kal digoig.

[Tov dwamacdv To péyehog 1oovtan mpog to dStutecodpov kot to damévte. To péyeboc tov damévte
glvor peyolutepov Tov dlaTeccapmy Katd £vav exdydoov tovov. Aott ivarl omd v vIdIny €m¢ TV
péonv ddotna S10TECCAPMVY, OO O TNV HEoTV MG TNV VTNV givar dtdotnpa Slamévte, amd Og TV
VATV €®¢ TNV Topapéony gival SIGGTNO JLOTEGCAP®Y, and O TNV TAPAPESTV DG TNV VATV Eivot
duotnpa dtomévte. Meta&d g péong Kot g mTopopéong ivat didotnio emoydoov Tovov. To dlatec-
GOPOV VOl GYECLG EMITPLTOG, TO SLAMEVTE Elval GYEGIS NMUIOAMOG, TO SLOTACHV Eivol GYECLG dITAAGTaL.
‘Eto1, 10 dlomaodv 1600Ton TPOG TEVTE EM0YOO0VG TOVOLS Kot dV0 d1écelg (Aeippota, ELdocova Nuto-
Vi), TO OLOTEVTE IGOVTOL TPOG TPELG EXOYOO0VS TOVOLGS Kot diecty (Aeippa, ELaccov nutdviov), To dto-
TEGGAP®V O 160VTAL TPOG dVO EMOYOOOVG TOVOLGS Kat digotv (Aeippa, Edaccov nutoviov)] (NeogAinvi-
K1 amd30G61G VIO TOL GLYYPAPENG).

Kot copminpdver o Bonbiog (Inst. mus. 11 8 / Friedlein 278.11): Philolaus igitur haec atque his minora
spatia talibus definitionibus includit: diesis, inquit, est spatium quo maior est sesquitertia proportio
duobus tonis. comma vero est spatium, quo maior est sesquioctava proportio duabas diesibus, id est
duobus semitoniis minoribus. schisma est dimidium commatis, diaschisma vero dimidium dieseos, id
est semitonii minoris.

[O dOAaog, AowdVy, aVTA TO EAGGGOVA SLOOTNLOTA E VTOVE TOLG OPLGHOVG To cLpmePIAapPavet:
dieon (Aeiuua, Elacoov nuitovio), AL, €ivol T0 OIAGTNLO KOTR TO OTTOI0 VITEPEYEL 1| EMITPITOG AVAAOYiOL
(to dratecapwV) Tov drtovov. Koppa givor to didotnpo Kotd to onolo vrepéyel 0 ETOYS00G TOVOG TOV
500 diEcemv, NAad TV 600 ELAGEOVAOV NuToviov (AeWpdTov). Zyicpo eivatl To HIoL TOL KO-
10G. Atdoyopa ivat 7o NHIGY TG O1E6EMS, AT TOL EAAGGOVOS NITOVIOL (A&ipLoTog)].

(H petdopacic tov Aatvikov keuévouv tov Bonbiov, to omoiov copminpdvel to 6 ardonacpo tov
Drhordov, gyéveto vtod g Kabnyntpiog g @hocopikig Zxoing tov Ilavemompion Anvov kag

Mapiag Bovtoivov-Kikiiio, Tnv omoiav 0 cuyypapedg guyopiotei Oepuaq).

H anddei&ig tov oxécemv tov Bonbiov xel g €ng:
Emoydoog tovog = amotoun + Agippo = (Asippo + koppa) + Agippo = 500 Aeippoto + KOO,

Avioyiopo= /@ =1,026400478
243

9 s B #VE & ?

2 a 10
4.0.[ 256 2@\5 9.2%6 5, 2
243 243 243

=1,006798522

! Puloraoc o Tapavtivog (Tapag 1 Kpdtov tmg M. EALGdog 530- OnPa 470 n.X.), tuBayodpet-
0G PLLOG0PO0C, LoONULATIKOS, 0GTPOVOLOG Kot KOGHOADY0S. XuvéPBaie €1 TV 610000M TG TL-
Bayopeiov plrocopias. Otwg avaeépel o MMAdtov g1 tov Paidmva, padntéc tov vanpsav o
Spiag ko o KéPng kat, katd tov Atoyévny tov Aaéptiov, ot mtvbBayopeiol g DAeovvTog.
Avaoeépetal vd Tov BurpovBiov. Eanpéace tov [MAdtova kot Tovg padntéc Kot d1adoyong
Tov. To KoopoAOYKOV GOGTNIO TOV TVOAYopei®V amedidETO KATA TNV apyatdTNTO €1G TOV D1-
Aoraov. Edida&ev «d1’awviypndtovy, oniadn eni tn PAcel TG aAANYOPIKNG EPUNVEING TOV TTV-
Bayopeiov. Ymp&ev 13putng T mubayopeiov Bempiog mepi tov aptbudv. To Epyov tov «llepi
pVoews» oMLETOL AMTOCTACLATIKAC. ZyoAldleTon VO ToV APLoTOTEAOVS €1C TO €pyoV Tov «Ile-
pl ovpavod — 13, 293a). Katd tov ®1A6A00V T0 cOuTay eival cQalpikov, VIAPYEL EVO KEVTPL-
KOV mup mepl to omoiov meploTpépovtal déka coaipec. H yn mepiotpéopeton mepi dEova. Eig Tig
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[Tpo tov @1AoAGoOV 0VOEV Ypamtov Teplec®dn mepi Twv [TuBayopeimv. O DAdGA0OC
EMIKEVTPOVTAL EIC TO UVIUOVEVOUEVOV OOCTAGUO. €1 TNV Bempiav e mubayopeiov
LOVGIKNG SLOTVTTAOV®V TPELG TOCOTIKES OYEGELS. YTTAPYEL KOl Lol TETAPTN GYECIS, TNV
omoio avapEPEL 0 Boﬁelogs, oLUTANPOVOV TOV DILOACOV.

To péyebog g appoviag, vd v Evvoloy TG Slmac®V 1 okTdfoc, 1ovTon Pe TNV
oLALOPA Kot pe TV 810?,81(’19.

H 61018 1000ton® pe cuAlofd kot pe Tovov
H culafd woobtart pe 560 tovoug kat pe dieon ™
O 16v0¢ 160VTOL LE OVO OLEGELS KO LUE K(’)uuocls

11

aoctpovoukég Bempieg Tov @Aordov eotnpixbnocav ot avayevvnotlakoi Komépvikog, ['aiihai-
o¢, Giordani Bruno. HoyoA0n pe tnv €0peon 1@V T€660pOV KOGUIKOV CONATOV (TETPAEIPOV,
€£0€dPOV, OKTAEI POV, EIKOGAESPOV).

& Boffog, Tov omoiov to mA¥peg dvopa sivar Anicius Manlius Torquatus Severinus Boethius. Popaiog
@Oc0poc Kot Toltikog {foag and to 480 éwc to 524 p.X. Eyevvin g v Pounv ko giye mv
onovdaiav ToyNV va omovddocst €1 v Abnva. EBedpnoe og amokAeloTIKOV TOV TVELHLATIKOV Kob KOV
Vo LETOAOUTOOEVGEL THY EAANVIKNY Orhocopiav gig v Adon. YanpEev cdpufovrog tov Baciiémg tov
Oo1poyothav Ocodmpiyov TAnciov Tov omoiov eyvmpioev 00EES, TES, GALG Kot TV OTil®or, TV
@LAGKIoN Kot Tov Bdvatov oo epikTdv Pacaviotnpiov. To €pyov Tov £yKeltal €1 UETAPPACELS Kol
vropvipata EAMvov cuyypapénv. Metéppacey €1g tnv Aatwvikny v «Apifuntikny Eicaywynvy tov
Nuwopdyov Tov ['epacnvov («Institutio arithmetica») kot to un dracwopévov povoikdv Epyov tov 16iov
«Movoixiy Ewoaywyn» («Institutio musica»). To povoikdv €pyov avtd givor ToAdTIUN TN TANPOQOpi-
ag 7mEPL TNV 0PYOiay LOVCIKNY KOl OTETEAECEV TNV BACT] TOV LOVGIK®OV HEAETOV KOTO TOV LEGOIMVOL.
To mAéov yvootov €€ OV tov Epynv tov («Iapauvbio e Prlocogiog») «Consolatio Philosophiae,
TO GUVEYPOYEV TPOG TTOPTYOPiay TOV €1 TNV GVAAKNV Kot givon weldv kot Eppetpov keipevov. Qg Bon-
Nt ToV Yo THY CLYYPUENV CVTOL TOV £PYOV EXPNOULOTOIMNGEY TOV «IIpoTpemTiKovy TOV APLGTOTE-
Aovg, tov [TAdtova, tov Kiképova kat tov [Tietivov. Koprov tpunpa tov £pyov tov Bonbiov oyetileton
petd g Aoy Tov ApLoTOTELOVG KOl TOVG GYOAOGTES TNG.

To molvdiadedopévov Epyov tov Bonbiov peteppdctn ig mhpo moAAEG YADGGES Kot €5Y0AAGON VIO
TOAGDV oyorlacTdV. [Ipémetl va TovicBel To yeyovog 6Tt onpepov vdpyovy tepiocotepa tv 400 yet-
POYPAP®OV TOV €1G TNV AATIWVIKIV YADCGCOV Kol OgV €ivor oAlya Ta XEpdypaa €1G THV EAANVIKNIV YADC-
oo, To 0oTola peTéppacey kotd Tov 14° andva o povoydg Maéog TThavondng.

[pénel va tovicBel eppatikdg 0Tt Eni aldVEG 0 APIGTOTEANG, 1| BACIS TG LEGULOVIKNG PIAOGOMING, 1)TO
YVOOTOG €K TOV LETAPPACEDV KOl TOV TPOTOTHTOV €pYyacidv tov Bonbiov. Tov Bonfiov, tov omoiov
GA\ot amokaAovy €oyatov Popaiov kot GAAOL TPOTOV GYOAAGTIKOV, HEPIKES TOV EKKANGLOV TG ITaAi-
ag Tov efedpnoav HapTLpa Kot Aylov ToL XPIoTIoVIGHOD.

9;_
1=
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N | W

Tt TNV KOTavonon g avOLQUUPETIKNG SadIKaGIOS, OGOV aPOPE €15 TIG LAOMUOTIKEG TPAEELS
peTa&d TV aplfpTIKAOV 6YECE®Y TOV 0VOLPOLIPOVUEVOV LOVCIKMV JOCTNUATOV, O EPEVVITNG TPETEL
Vo TUYYAVEL YVOGTNG TG WoUOpPov «ALYERpacy TtV Tuhayopeiov Hovcik®v daotnuatov. Kotd
NV 110popeov awtiv «AlyeBpavy, Aoym g epmepleyorévng «AoyaplBikdTNTOC» €16 TNV GLAOGOPIOY
g Bewplog Tov Aoyov e ITubayopeiov povoikne, n tpdcbecig 600 TuHayopel®V LOVCIKOV d10GTN-
pérov Tpoypatonoleitol 510 TOAATAACIOCUOD TOV apOUNTIKAOV TOV CYECEDV, VA 1) 0aipests 600
mohayopeimv LOVCIKAOV SCTNUATOV TPUYLATOTOEITAL Ol SLPECEMS TG OPLOUNTIKNG GYECEMSG TOV
HetTEOL St TNG OPOUNTIKNG OYXEcEMG TOV apailpetéov. BAéne Xapdiapmov X. Zmvpidn, O dviouog
70V HOVOIKOD dlaoThuaTog, Ek00celg Laptaydvng, ABnva 2004, 6. 2.1 k..
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Ot avetépm Opot amoTeLOVV apyaies ovopacies povotk®mv dtwotnudtov ([iva 1).

[Tivag 1: Ovopooieg LOVCIKOV SLUGTHULATOV

[TvuBayopeteg Apiotoéveleg XOyyxpoveg
Ovopooieg Ovopooieg Ovopooieg
Appovia Almacov OxtéPo

Awo&e1d Awmévte [Tépnt xoBapd
ZvAloBd AlTEGG APV Tetdptn xkabopd
Tévog Toévog Tévog

Aiegon Hptévio Hutdvio

139 256 256 531441

8 243 243 524288
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[Ipwv mpoPdpev €1g v pabnpatikonoinon avtodv tov Plolociov cyécewv, TpEmel

VO, EMCTUAVOUEY OTL

® £KAOTN OYE01C mEPAaUPBAvEL piov TPLAS OUOEW®Y OVIOTNTOV (LOVCIKA Sl0GTH-
LoTo) Too TNV, MOTE T0 PEYEBOC TNG OVIOTNTOG €15 TO TPMTOV UEAOG TNG GYECEWS
16ovTOL LE TO dBpotopa TV peyeddv Twv 600 OVTOTHTMOV E1C TO 0£VTEPO UEAOG TNG
oYE0EMG KO

e 10 u€yebog €1g T0 TPAOTOV HEAOG EKAGTNG OYEGEMG GLUTINTEL e To peilov péyedog
TOV OEVTEPOV LEAOVG TNG GYEGEMG, 1) OTTOi0 TPONYEiTAL VTG,

Ol aveTép® ETONUAVOELS LG PEPOVY KATA VOUV TNV dtadKaciov Tng avlvpapéce-
C.

Ovtog, €1g v TpoOTYV TPLdda EYoUe TNV oppovia —vmd TV £Vvolay Tov OlamUcMV-
Kot TNV 010&etdy (=dwomévte) ek g Spopds TV omoimv TPOKVTTEL 1| GLALOPE
(=dwtecodpmv). Ev cuveyeia, Aappavopey v o10&eld, v Adcocova ovioTnTo, €K
TOV TPOTOV LEVYOVLG, KO TNV GLYKPIvoe HETE TG GVAAAPAG, NTOL HETA TG SLOPOPAS
€K TOV TP®TOL (£HYOVG K.0.K.

Ta avotépm, og aviveapetik dadkacia, dvvaviat va mapactadodv dlo TV 0KOo-
LovbwV tecodpmv (4) Tpotdoemv:

H 610&€16 (3/2) amod g appoviag (2/1) kataleinel cvlhafav (4/3)

H cvAlafa (4/3) amd g dro&erds (3/2) kotaieinel tovov (9/8)

To ditovov (9/8)? amd e cVALUPGC (4/3) kotaheinet dleow (256/243)

H Stk Sicoig (256/243)° omd tov tdvov kataheiner koppo (531441/524288)

Apwbh e

Av106 10 éKTO aMOCTOGHO TOV PIAOAGOV amoTEAEL PUEYPL CTLYUNG TNV APYOLOTEPT KO-
Taypaenv g evvoiag g avBvpapéocmc. [Tibavag va Bempnbel Aoyikdv 6t Katodmy
avtov e&ekivnoey 1 évvola g avBveapécemg.

[TAnpeotépa avtipetdmolg g avotépm DPrlorociov avOLEAPETIKNAG OlodIKAGIOG
duvatdv vo SLoTVITOVTAL dleL TV aKoAoLOWV dekatpudv (13) mpotdoewv:

1. To di¢ dwmévre (3/2)° = (9/4) and tov dig dromacdv (2/1)* = (4/1) karoeinel to
Sic Swatesolpov (4/3)° = (16/9).

2. To &g dateoodpov (4/3)° = (16/9) and tov dig dromévre (3/2)° = (9/4) kortaleinet

70 amokahovpEvoV Thaydpelov ditovov (9/8)? = (81/64).

H dwo&etd (3/2) amd g apuoviag (2/1) katareimer cudiafay (4/3).

4. To ditovov (9/8)% = (81/64) amd tne Soketdc (3/2) kortaheimet Stotovikdv Tpmpi-
tovov (32/27).

5. O emdydoog T0vog (9/8) amd g cvAlaPdg (4/3) Kataieinel daTovViKOV TPINWiTO-
vov (32/27).

6. H ocvAloPd (4/3) amd tng owo&eidg (3/2) xkataleinel emdydoov tdévov (9/8), ntot to
TPMTO EK TOV UEAWOIKMOV OLOGTILATIKMOV HEYEDDV.

7. O endydoog 10vo¢ (9/8) amd tov drtdvov (9/ 8)2 KatoAeinel endydoov tovov (9/8).

8. To dwtovikdy tpmpitovov (32/27) and tov drévov (9/8)° = (81/64) kutaleinet
amotopnv® N nuitovov ypopatikdv (2187/2048).

9. H Jdiecig (256/243) amd 1oL €moyodov TOVOoL (9/8) KatoAeinel amoTOuV
(2187/2048).

w

14 . . R 5\ . p p .
Ovopacio Tov Agipporog 1 eEhdccovog nutoviov katd tov [Tubaydpa kot tovg Tubayopeiovs.

5 Anotops, S16T1 omeTdun omd TOL TOVOL T APOPECEL Agipparoc.
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10. To ditovov (9/8)? and ™G cLAAAPAS (4/3) KotaAeinmet dleowv (256/243).

11. O endyd00g TOVOG (9/8) amd Tov dlatovikov Tpmuttévov (32/27) katoaieinel dieov
(256/243).

12. H dieo1g (256/243) and g amotoune (2187/2048) kataleinel kOppa mobaydpet-
ov (531441/524288), 10 omoiov Kot’ avdyknv, Ady®m TG atéprovog avlvueapeTt-
KNG oadkaciag ent twv [TuBayopeiwv S100TNUATOV, MG OTOOEIKVIETOL KATOTEP®,
aned€ytnoav og 10 KOTTapoV TV TLhayopeimv S10oTNUATOV.

13. H duthf dieoic (256/243)2 and tov TOVOL Katodeimer KOppa® mubaydpelov
(531441/524288).

Aéyovteg nu@ayépswv” LOVGIKOV O1AGTILLO, EVVOOVUEV TTOV LOVGIKOV SLOGTNLLOL EK-
ppalopevov vrd piog apduntikig oyéoeme e popeng 2° -3* k, 1 € Z. H ovyke-
KPWEVN aplOunTikn EkQpacts oPeileTar €1G 10 yeyovog 0Tt to. Tuhayopelol LOVGIKA
SCTANOTO TPOKVTTTOLV VIO AAANAOTPOGOEGEDV 1/Kal 0AANAOAPUIPEGEDY TV 00
BePEAEI®ODY HOVOIKOV SAGTHUATOVY, NTol TOV emttpitov | cvAlafdag (4/3) kot Tov
nudAov i d10&etdg (3/2). Aev eivan, GAA®oTE, TVYaioV TO YEYOVOS 0Tt 0 TTAdT®V €16 TO

8 To Mvbaydperov koppo eéedauavov ot apyaior BEAAVEG ¢ TO KT TPOCEYYIGN KOWOV
LETPOV TOV MULOAIOV Kol TOV €mTPitov dtocTnudtev. Ev dAloig Adyolg eBedpovv 4tL ta &v
AOY® 3¥0 dtacThpaTe TPOoEKVITOV Aapfdvovtag aképalov TAN0og popdv to dtdotnpa tov Iv-
Bayopeiov képpotog. Mpaypartt, katd tnv Alyefpav t@v Tudayopei®v HOVCIKOV LACTHULATOV
Oa 1oydet:

g =1,013643264770508" =

log (g) = x-log(1,013643264770508) =

(Bj

log E

X= =29,92134179 = 30
log (1,013643264770508)

Tovtéativ, Aappavovteg 30 popég to [Mvbayodpelov KOG, TPOKVTTEL TO ULOALOV SLACTNLLA.
%21,013643264770508y =
log (%) =y-log (1, 013643264770508) =

)

= =21,04481108 = 21
log(1,013643264770508)

Tovtéativ, Aapfdavovteg 21 opég to [Mvbayopelov KON, TPOKVTTEL TO ETITPLTOV OLACTNLLA.

Y Xaparapmog X. Tnopidne, «Epdvicua axd v Hvbaydpeia Moveiki Oswpio», 1ofynoig 1g
0 Zuvédplov pe Bépa «llvbayopeia Zxéwyn kar Emiotnuovikos Aoyog», Ivbaydpetov Zapov, 2-
4 YemtepPpiov 2005.

Mo v aAnpn padnpatiknv texkunpioon PrAéne Xapdiapumov X. Xmvpidn, Avalvtiky [ewue-
wpia yia v [vOBayopeio Movaoiki, Exddoeig Grapholine, ®scoalovikn, 2006.
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épyov tov Tiparog dopet v Poynv tov Kocpov® ypnoyomotdv tig dvo yevverpiovg
ocwvaptioelg p(x) =2* x=0,1,2,3,..xoup(y) =3 y=0,1,2,3, ...

Ei¢ tov Iivaxa 2 mapovoidlovror [TuBaydpeta povoikd dootipote LeTd TV OVOLLO-
OlL®V TOV KOl TOV aplOUnTIK®V GYEGEMV, 01 OTOIEG TaL EKQPALOVV.

[Tivag 2: Movowd dtactipate tov [TuBayopeiov cuothatog

UETE TOV OVOLLAGLAOV TOV.

o/a Ovopuaocia ApBuntikn €k-
¢paon
1 | IMvbayopeto koppo | 531.441/524.288
2 | Amotoun peifovog 2.187/2.048
TOVOL
3 Agippo 256/243
4 Alleypa 65.536/59.049
5 Enoydoog tovog 9/8
6 | [MvuBaydpelog pkpd 32/27
TpiTn
7 | Tvboyodpetog nAart- 8.192/6.561
TOUEVT TETAPTN
8 | TMvBayopelov dito- 81/64
VoV
9 | Mvbaydpetov tpito- 729/512
VoV
10 | MvBayopelog pkpd 128/81
€KTN
11 | TMvBayopelog pkpd 243/128
ePOOUN
12 Alomac®v 2/1
13 Al dlomocdv 4/1
14 | Awmoc®dv Kot oo 3/1
TEVTE
15 |  Awmoacodv Kot oo 8/3
TEGGAP®V
16 A1G d10TEGCAPOV 16/9
17 Aig dromévte 9/4

18 (35a1-36b6), 10 ovopalopevov «uovoikéy ywpiovy. Biéne Xapahapmov X. Tmopidn, [TAd-
twvog Tiuarog: T'éveaic Woyiic Koouoo (ypouuuréc kor lafidocideic Lvoeig), Exddoelg Grapho-

line, ®sccarovikn, 2008.
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	Η περιγραφή του Ευκλειδείου αλγορίθμου της Ανθυφαιρέσεως ή της Ανταναιρέσεως έχει ως ακολούθως:
	Έστωσαν δύο ομοειδή μεγέθη α και β, είτε αυτά είναι αριθμοίP3F P, είτε αυτά είναι γραμμές, είτε αυτά είναι εμβαδά κ.λπ. Γενικώς, πρέπει απαραιτήτως οι δύο οντότητες να είναι ομοειδείς. Δεχόμεθα ότι μεταξύ των δύο τούτων μεγεθών υπάρχει μία διάταξιςP.P...
	Η ανθυφαίρεσις αυτών των δύο μεγεθών είναι μια διαδικασία κατά την οποίαν ολοέν το έλασσον από του μείζονος αφαιρείται ούτω πως: Λαμβάνομεν το  έλασσον μέγεθος, το β, το θέτομεν επί του μείζονος και αφαιρούμεν ένα μέρος του μείζονος, το οποίον είναι ί...
	Η ανωτέρω πολυβηματική διαδικασία καθίσταται συντομοτέρα, εάν πραγματοποιήσωμε την διαίρεση α:β, κατά την οποίαν προκύπτει πηλίκον  και υπόλοιπον δP.P οπότε ισχύει και πάλιν η ιδία σχέσις .
	Ενδέχεται να προκύψει . Τούτο σημαίνει ότι το μείζον μέγεθος α είναι ακέραιον πολλαπλάσιον του ελάσσονος μεγέθους β. Ευθύς μόλις ευρεθεί , περατούται η διαδικασία της ανθυφαιρέσεως ή ανταναιρέσεως.
	Ενδέχεται να προκύψει . Εις αυτήν την περίπτωση, κατά την οποίαν υπάρχει μη μηδενική διαφορά , δημιουργείται ένα νέον ζεύγος μαθηματικών οντοτήτων, το ζεύγος  και το αρχικόν ζεύγος α, β αντικαθίσταται υπό του νέου ζεύγους . Εις το νέον ζεύγος των μαθη...
	Η διαδικασία ενδέχεται να τελειώσειP.P οπότε ονομάζεται πεπερασμένη ανθυφαίρεσις.
	,𝛼−𝛽−𝛽−𝛽=0  → 𝛼=3𝛽.
	Η διαδικασία ενδέχεται να είναι ατέρμων, δηλαδή να συνεχίζεται επ’ άπειρονP.P οπότε ονομάζεται άπειρος ανθυφαίρεσις.

	,α=β+γ+δ+ε+….
	Εις την περίπτωση δύο φυσικών αριθμών, αυτή η διαδικασία της ανθυφαιρέσεως πάντοτε περατούται. Εις την περίπτωση δύο γραμμών ή εμβαδών ή σχημάτων αυτή η διεργασία της ανθυφαιρέσεως δυνατόν να είναι ή πεπερασμένη (περίπτωσις συμμέτρων μεγεθών) ή άπειρο...
	Όταν η διαδικασία αυτή της ανθυφαιρέσεως εφαρμόζεται εις δύο δοθέντας αριθμούς, τερματίζεται ύστερα από ένα πεπερασμένου πλήθους βήματα. Η τελευταία μη μηδενική διαφορά, η οποία προκύπτει, είναι ο Μέγιστος Κοινός Διαιρέτης (Μ.Κ.Δ.) των δύο δοθέντων α...
	Εις την περίπτωση δύο Πυθαγορείων μουσικών διαστημάτων αυτή η διεργασία της ανθυφαιρέσεως δυνατόν να είναι ή πεπερασμένη (περίπτωσις συμμέτρων μεγεθών) ή άπειρος (ατέρμων) (περίπτωσις ασυμμέτρων μεγεθών).
	Εάν, αφαιρούντες ένα Πυθαγόρειο μουσικό διάστημα από ένα άλλο μεγαλύτερο, ήτοι διαιρούντες τις αριθμητικές των σχέσεις, εύρωμεν πηλίκον ίσον προς την μονάδα, τότε τούτο σημαίνει ότι το μείζον μουσικό διάστημα είναι ακέραιον πολλαπλάσιον του ελάσσονος ...
	Όταν η διαδικασία αυτή της ανθυφαιρέσεως, εφαρμοζομένη εις δύο δοθέντα Πυθαγόρεια μουσικά διαστήματα, τερματίζεται ύστερα από ένα πεπερασμένου πλήθους βήματα, τότε το τελευταίο μη μοναδιαίον πηλίκον, το οποίον προκύπτει, είναι ο Μέγιστος Κοινός Διαιρ...

	Παράδειγμα 1
	Να ευρεθεί ο Μέγιστος Κοινός Διαιρέτης (Μ.Κ.Δ.) των αριθμών 40 και 24.
	Λύσις
	Η τελευταία μη μηδενική διαφορά είναι ο αριθμός 8. Κατά συνέπειαν, ο Μέγιστος Κοινός Διαιρέτης (Μ.Κ.Δ.) των αριθμών 40 και 24 είναι ο αριθμός 8.
	Παράδειγμα 2
	Να ευρεθεί ο Μέγιστος Κοινός Διαιρέτης (Μ.Κ.Δ.) οιωνδήποτε διαδοχικών φυσικών αριθμών n+1 και n, οι οποίοι δομούν μιαν επιμόριον σχέση.
	Λύσις
	Η ανθυφαίρεσις ολοκληρούται εις ένα βήμα, όπως καταφαίνεται εν συνεχεία, αφού η διαφορά των δύο δοθέντων φυσικών αριθμών, ως διαδοχικών, ισούται προς την μονάδα. Τούτο σημαίνει ότι ο ζητούμενος Μ.Κ.Δ. αυτών είναι η μονάς, ήτοι οι δύο δοθέντες φυσικοί ...
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	1. Η διοξειά (3/2) από της αρμονίας (2/1) καταλείπει συλλαβάν (4/3)
	2. Η συλλαβά (4/3) από της διοξειάς (3/2) καταλείπει τόνον (9/8)
	3. Το δίτονον (9/8)P2P από της συλλαβάς (4/3) καταλείπει δίεσινP13F P (256/243)
	4. Η διπλή δίεσις (256/243)P2P από του τόνου καταλείπει κόμμα (531441/524288)
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