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MA@HMATIRA~Contr1butxon éla théorie des structures ordon-
néés et des structures valuées, par J. Mittas*. *Avexowain

70 10D “Axodnuaixnod x. ®ik. Bacikelov.

Depuis Vintroduction de la hotion de I’hypercorps valué (1956),
respectivement hypervalué [1], [7], [8], par M. Krasner, la question sui-
vante avait été posée: Est-ce que tout hypercorps est isomorphe a un

.hypercorps residuel d’un corps (qui n’est pas supposé commutatif) hyper-

valué [2] (c’est-i-dire muni d’une valuation de Krull) par congruence
multiplicative 1? Ou, puisque tout tel hypercorps est hypervalué?, la
question: Est-ce que tout hypercorps est hypervaluable?

Desirant repondre 2 cette question mnous avions 1’idée d’examiner
s’il existe des hypercorps possedant des «valuations archimédiennes»

analogues aux valuations homonymes dans la théorie des corps [3] (appe-

* I-QANNOY MHTTA, ZupBoAn eig v Bewplov TdV Stw:e'w_yp.évwv xol TOV
Statipnpévwy Sopdv.

1. Si k est un corps hypervalué dont I’hypervaluation prend ses valeurs
dans le presque-groupe totalement ordonné D [7], [8], [10] et ¢ est un élément
arbitraire d’espéce 0 ou — du complété de Kurepa D de D [2], alors la relation
binaire JTo telle que
x=o(Ifo)e>o=x (Ilo ) e>x=oet, si x=£0, y=x (Il ) &> |y —x|<e|x]
est une relation d’équivalence dans k, appelée congruence multipli-

cative, et -le quotient k/ITo est un hypercorps, appelé hypercorps

residuel de k par la congruence multiplicative IT, .

2. Si K est un hypercorps et D un presque-groupe totalement ordonné, on
appelle hypervaluation de K une application |..|: K—>D telle que
les axiomes suivants soient satisfaits [7], [8], ]40]:

Vs Xl =0 & X =0,

vy, 2Ex+y = lzI1< max{lxl, [yl}

ve. Sio&Ex + vy, alors I’ensemble x4y est un singleton, autrement dit z;

22 Exty=lz|=Iz7,

v,. Il existe un élément ¢ du complété de Kurepa D de D d’espéce O
ou—tel que, si zEx+y, alors 2’Ex 4y si, et seulement si pour
tout tEz'—z on a |t]| e max {lxl, Iyl},

ve- Ixyl=Ixllyl.
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Jées autrement pseudo-valuations [11]). Et comme tout corps ordonné
peut-&tre normé par une valuation, prenant ses valeurs dans le corps
lui-méme, nous avons posé la question: Est-ce qu’il y a des hypercorps
totalement ordonnés analogues aux corps totalement ordonnés [3], [4] ?
Le présent travail est consacré a 1’étude de ces deux sujets.
Evidemment si de tels hypercorps existent, ils seront des structures
(H, 4, ., <) dont le support H sera muni d’une hyperopération* x+y,
dite addition, dune opération xy, dite multiplication,
toutes les deux partout définies, et d’une relation < d’ordre total satis-
faisant aux axiomes convenables, analogues 4 ceux des corps totalement

ordonnés. Ayant donc comme point de départ ces derniers nous posons:

Axiome I. Lensemble H est, par rapport a.1’ad-
dition x+vy et a la multiplication xy un hyper-
corps, autrement dit les axiomes suivants sont satisfaits [6]:

(x+y)+z=x++2)

xt+y=y-Fx - 3

(3o€H) (vx€H) [o+x= x] (I’élément o est évidemment
unique est appelé le zéro de H),

I

4, Prgares tow & x€EH il existe un et umn seul

<'EH tel que oEx+x" [le x" est noté —x et appelé

IPopposé de x et on ecrira x4 (—y) = x—vyl,
. zEx—{:y—;}yEz—x.

7

I,.-1e 2zéro, .est un dlément bilatéralement

dbhserbant ‘pamsrapport a la multiplication (autre-.

1. On appelle hyperopérat ion [5] (binaire interne) sur um ensem-
ble E une application EXE —- GP(E), ou F(E) ‘est 1’ensemble des parties de E.

On identifie, quand rien ne s’y oppose, les ¢léments e EE et les s-i'ngleté)ns

correspondants {e } Comme d’habitude, on écrit I’hypercomposé des x, yeE soit

comme produit (et on a xy & E au lien de xy € E pour le composé), soit, si

I’hyperopération est désignée par un signe special +, x, 0, etc. comme x+v,
x4V, x0y etc. On étend I’hyperopération a I'ensemble des parties GF(E) en po-

~sant, si A, B&EE, AB=1|]ab.

(a, ) EAXB
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ment dit xo =ox =o0) et somn complément1 H*=-H...{o}
-dansHest un.groupe multlpllcatlf
I,.. La multiplication est doublement distri-

bﬁgive par rapport a I*addition.

(x+y)z=xz}yz et z{xty) = zX + zy.

Axiome II. 1. Pour tout x, yEH fixés, a lieu une
et une seule, des relations, x<y, x=y, y<x (ol x=y
est 1’égalité naturelle, c’esta-dire, signifie une relation
satisfaite si, et seulement si x coincide avec y). -

2. Si x<y et y<z on a x<z

Axiome III. 1. Si x<y on a?

(x4a)..0+a) <y+a si xt+a)..(v+a)+2

x+a<(y+a)..(x+a), si (y+a)..(x+a)+<92

Qixdy et-o0< a=pax<ay €t xaLya.

De ces axiomes résiltent facilement les propriétés suivantes, cor-
respondant aux propriétés analogues des corps totalement ordonnés.

a) Le reciproque de l"axiome IIIl est encore
vrai, c’est-i-dire: - : . W
(x+2a)..(y+a)<y+a ou x+a<(y+a)..(x+a)=x<y

b) 51 o0o<x, alors —x<0; autrement dit il exi-
ste dans H des éléments positifs et des éléments
négatifs. ‘

¢) Le produit de deux éléments d>un méme
signe est positif, le prod-uit de deux éléments
de signes différents est négatifs.

d) On a 0<1, donc —1<o (ot 1 est Punité de H)

e) o<x=0<x"Y donc aussi x<o=x"1'<o.

f) Le reciproque de axiome M2 65t anssi vral,
cest-a-dire, si 0<a et ax<ay ou xa<ya, Al 0 tis Sy,

3. x<y=—y<—x. De méme o<x<y_-—->y—’<x“'

1. On va noter A..B ‘le complement de*l’ensemble B dans l’ensemble A
(que 1’on ne suppose pas contenir B), c’est-a-dire {\ EA:x& B}

2. Si A, B sont deux sous-ensembles de H differents de vide, A < B signi-
fie que pour tout a € A et pour tout b&EB on alb [7].
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Si nous définissons pour les éléments de H la valeur a bso-
lue. comme dans le cas des anneaux totalement ordonnés, il est évi-
dent que

C gyl = ]
et il résulte
‘h) Ixyl = Ix]|lyl.

De ces mémes axiomes nous déduisons aussi les lemmes suivants:

Lemme 1. Pour tout x, yEH la somme x4y est
un sous-ensemble convexe de H.

Lemme 2. On a —1<(1—1)..{—1,1}< 1.
Il en résulte qu’on peut poser pour achever la définition de la
structure (H, 4+, -, <) I'axiome suivant, appelé

Axiome de ’existence de coefficient de proportionalité: 11
existe un élément ¢ d"espéce 0Cou—du complété
de Kurepa H de | {parrapport 4 son ofdre Z )
tel que o0<{oK], que :

1-—1={ZEH:121<Q},

d’ott il résulte immediatement la

. 'lProposi.tion 1, Pour tont xéﬁ‘on a x—x=(1-1)|x]|
= |x|1—1) = {zeH:[z]<elx]} = {zEH: |z| < |x|e}.

Remarques 1. a) Il est évident que pour tout x éH on a ox = Xg@,
c’est-A-dire le coefficient de proportionalité ¢ est un élément permutable
avec tout élément x € H et cette propriété, évidemment, aura aussi lieu
pour la valeur d’appui de . >4

b) Si ¢ = o la structure (H, -+, -, <) est visiblement un corps tota-
lement ordonné (puisque tout élément x € H est un scalaire [5], [6]):

Proposition 2. Soient x, yEH. Alors:
il Siie [yl o b el oty : .
oLy =min(x+vy)=x y<o=>max(x-+y)=x

i) Si elxI<lyl, on a L
o<y=x<x+y, y<o=a>x+y<x
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Corollaire 1. Si o=1, alors pour tout x, yEH un
au moins de ces éléments est un élément extré-
me du sou..s-enserr_nb.l'e x+vy. g

En raison de ["universalité de cette propriété nous particularisons
le probléme en supposani que ¢ = 1. Nous démontrons que pour cette
valeur nous avons la propriété suivante : ..

Lemme 3. Poixr tout x, yEH la so mm e x+y est
un sous-ensemble borné de H. . :

Aprés ce lemme et la particularisation du probléme pour la valeur
o =1 il résulte- que nous pouyoﬁs poser pour accomplir la définition de
la structure (H, -+, -, <) l"axiome suivant: : '

A}iio_me VL5 1. Pouritont x, yéH 1la somme x4y
est un segment de H. -
2, Of a-1—1l={zeH:|z|1<1}=[—1,1}

Remarques 2. Il en résulte facilement que

a) Pour tout x€H ‘on a x—x = [—[x], |xl]],

b)okEx+y=0<x+y ou x+y<o,

c) Si |x|=£|yl, alors xEx+ys=>y&Ex+V.

En remarquant maintenant que dans un corpstotalement ordonné,
en raison de la monotonie de 1’addition, on a x=£y=>x-+a=£y-t+a,
nous distinguons au fait, ot les sommes x--a, y--a sont des sous-
ensembles de H, deux cas de structures (H, -+, -, <), selon que I’impli-
cation ci-dessus a ou n’a pas lieu en général. Nous allons examiner dans
la suite chacun de ces cas.

A) Au premier cas la définition de la structure (H, +, -, <) est

accomplie par ’axiome:

Axiome V. Si x4y, alors x4asty+ta.

11 s’ensuite facilement la

Proposition 3. Pour tout x, yEH* la somme x+vy
nest pas un singleton.

Une consequence importante de ce qui précéde est que nous pouvons
définir moyennant des sommes x +y une application f: HXH—>H telle
que A tout couple d’éléments (x,y) H*XH* correspond comme image
le .bout f(x,y) du segment x4y qui est différent de x et de y, si
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ofx+y, etosi oEx+ty; et si un des éléments x ou y est o, I’image
f(x,y) est I’autre élément. Ainsi est définie une opération binaire xoy
sur-H, appelée addition derivée de H, telle que xoy= f(x,y).
Pour I’addition dérivée évidemment on a la

Proposition 4. Pour x, y€EH tels que |y|<|x| on a

min (x4y), si oEx+y et y<o
(0) xoy=1)max(x+vy), si oEx+y et o<y
o , si eEx+y

Il est clair que cette proposition determine la valeur de xoy pour
tout x, yE H.

Si nous appelons maintenant présque-cor p s la structure véri-
fiant tous les axiomes d’un corps sauf l'associativité de 1’addition et
presque-corps multiplicativement monotone le
presque-corps qui est muni d’un ordre total tel que la multiplication

soit monotone, nous avons la , 2

Proposition 5. La structure (H, o, -, <) qui résulte
de la'structure (H,4, -, <) par le remplacement
derPaddition =y par Paddition dérivée X0y est
un presques-corps multiplicativement monotone.

Ce résultat permet de resoudre le probleme de compatibilité du
systeme des axiomes I-V. En effet si (H, +, -, <) est une structure
satisfaisante & ces axiomes et si (H, 0, - ,<) est le presque-corps correspon-
dant, vice versa on peut définir I’hyperopération x -+ vy a partir de I’opé-
ration xo y et de ’ordre <. Cette définition s’applique 4 un presque-.corps
‘arbitraire muni d’un ordre total (H, o, -, <) et permet de lui faire cor-
respondre une structure (H, +, -, <). Les axiomes I-V sont compati-
bles si, et seulement si, parmi les structures ainsi obtenues il y a une
qui satisfait 4 ces axiomes. Et nous prouvons qu’il n’y en a pas.

Considérons en effet un presque - corps totalement or-
donné (p, o, , <), qui, par définition, est une structure vérifiant

tous les axiomes d’un corps totalement ordonné, sauf celui de I*associati-

. vité de I’addition, et définissons sur p une hyperopération x .y, appelée
hyperaddition, en posant pour tout x, yEp tels que |y |<]|x]|,

ST

e
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[xo.¥, x], si. yo—Xx ot VY o .
(#) xuy=11x,x0yl, _ si yo£—x et o<y
[—Ix], Ix}}, si y=—x

.ce qui définit la valeur de Phypersomme x4y poﬁr tout x, yEp
[On voit facilement que si xoy est 1’addition derivée de celle d’un
hypercorps totalement ordonné (H, 4, -, <), x4y coincide avec celle
x v de cet hypercorps]. Nous constatons alors due la nouvelle structure
(D) %, - <) qui résulte de (p, 0, -, <) par le remplacement de I’addition
X0y par l’h_yperad_dition xgy vérifie tous les axiomes I-V, sauf, le
LI, 1-(c’est-a-dire ’associativité de I’addition), qui n’est jamais satisfait
quel que soit le presque-corps de départ. Nous avons abouti ainsi au
théoréme important suivant:

Théoréme 1. Le sfst‘eme des axiomes I-V n'est
pas compatible. En particulier ' I"gxiome "1.50;1
e'st incompatible avec le systéme des autres
axiomes, qui est compatible.

Tl résulte donc que des hypercorps totalement ordonnés définis par
les axiomes I-V n’existent pas. Au contraire nous pouvons considerer

les structures suivantes, définies comme suit:

-

Définition 4. On appelle presque-hypercorps la
structure (P,+4,.), plus générale que:celle de
l’hypercorps'(H,—}—,.), définie par.les mémes axio:
mes. L.Lyd4, Ty sauf le L Iyl 'qui estsremplacé par
Paxiome: ,

I,1. Quels suewsoient %, yEP on a x+y=Ld.

Définition 2. Un presque-hypercorps dont le sup-
port est muni en plus par une relation d’ordre
total < et qui est tel que les axiomes I[-V pré-
cédents soient vérifiés est appelé presque-hy-
percorps totalement ordonné.

Nous vérifions facilement qu’un presque-hypercorps totalement
ordonné jouit de toutes les propriétés que nous avons déja trouvé avec

I’admission de 1’associativité et nous avons encore la

Proposition 6. ILa structure (p, 4, ., <) résultant
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d>un presque-corps totalement ordonné (p; 0, ., <)
si nous remplacons son addition X0y par son
hyperaddition x4y est un presque-hypercorps
totalement ordonné, dont Paddition derivée
coincide avec 1’addition du presque-corps de
départ.

Soit maintenant (P, 4, ., <) un presque- hypercorps totalement
ordonné quelconque. La valeur absolue de ses ¢léments ver1f1e comme
nous avons vu, les propriétés:

Vi. o{Ixl; |x|=o0¢>x =o0, ' g

V,. Ixyl=Ix]|lyl,
et nous_démontrons gu’elle vérifie aussi les:

Vi z€xty=lzi<lIxlolyl,

V,. Il existe des éléments x, y, zEP avec zEx +y tels que
lz| > max {Ix], |yl}.

.

Définition 3. Soient P un presque-hypercorps et k
un corps totalement ordonné. Une.application
wiP>k sera appelée valuati(;n archimédienne
(ou pseudo-valuation) de P & valeurs dans k si elle

vérifie les axiomes suivantes:

Fuh o wx) w(x‘) =04 x = o,

ii) w(xy) = w(x) w(y),

ili) zEx 4y wix)wix) 4 w(y),

iv) Il existe au moins un couple d’éléments x,
yEP et au moins un z€x 4y tels que w(z) > max{w(x), w(y)}.

Si donc nous appelons presque-hypercorps pa r fait tout presque-
hypercorps totalement ordonné qui provient par la constructxon (*) d’un
corps totalement ordonné il résulte de ce qui précede la

Proposition 7. Tout presgue-hypericorps parfait
Pyt -y <) pent €tre psendosvalaé 3 valetirs dans
son corps {Po, -, <) desdépart:

Remarque 3. Evidemment si un presque-h?peféorps parfait est
commutatif (c’est-a-dire sa multiplication est commlf_tative) et tel que son
support soit saturé par rapport i sa _'relation_ d’ordre alors son corps de.
départ est isomorphe A ’ensemble R des nombres réels. 5
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B) Dans ce cas, ot 1’axiome V n’a pas 11eu, il n’est pas assuré que
la proposmon 3 est valable et, par conséquent, il ne faut pas exclure
I’éventualité que la somme x-+vy, pour x, y € H¥, soit un singleton. De
cas possible 4 présenter, celui, selon lequel pour tout x, yE H tels que
o&x -}y la somme x -+ y est un singleton, améne 4 la solution du pro-

bléme posé au commencement:

Soit en effet la structure (H, 4+, -, <) définie par les axiomes:
I*-111* = I- 111
IV =1V2 )

V* Pour tout x, yEH tels que o§&x—+y la somme
Xx+y est un.singleton.
. D> la proposition 2 et du corollaire 1, qui évidemment ont aussi

lieu au cas présent, il résulte immédiatement la

Proposition 8. Pour tout x, yEH tels que Iy < x|
et ofdx+ty on a x—}—y-zx.

Ensuite nous dérno_ntrbns le théoréme important suivant:

Théorzdme 2. L’z;.xiomev L1171, concernant 1’asso-
ciativité de I'hyperopération de la structure
(H, +, ., €), tésulte des autres axiemes: Autre-
ment dit tout \pre-sque-hyperéorps vérifiant les
axiomes II*-V* est un hypercorps.

Nous remarquons que, comme auparavant, nous pouvons définir
sur Hune addition dérivée xoy, qui, évidemment, mainte-

nant sera: ;
x , si ofEx+y et |y|<lx]|
xoy =4% , st oEx=y et x| <7l
o , si 0ExX-}y
et nous démontrons facilement que la structure (H, o, -, <) est aussi

un presque-corps multiplicativement. monotone. Nous démontrons aussi
que, inversement, si nous prenons comme point de départ un presque-corps
multiplicativement monotone quelconque (p, o, -, <) et nous définissons
sur p, comme précédemment une hyperaddition x.y, qui sera donc

ol si y£—x et |y|<|[x|
XV =955, si y=s£—x et Ixl< iyl
si y=—xX

[“"‘XI, [X”,
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la structure résultante (p. ., <) satisfait.aux axiomes I*-V*. Par
conséquent on a le

Théordme 3. Le systéme des axiomes I*-V* egt
compatible.

Les structures satisfaisantes & ces axiomes seront appelées hyper-
corps faiblement ordonnés et, évidemment, puisque nous avons
X Ex—x sans que ce dernier implique que x —x = =X, car 0 Ex —x,

il résulte que ces hypercorps ne sont pas fortement canomques [8], [9],

{10] et, par conséquent, nous avons la

Proposxtlon 9. Aucun hypercorps: faible tient 6
donné n'est hypervaluable

Soit (Hy~-, -, <) un hypercorps faiblement ordonné et (g* U{ } <)
le presque-groupe de ces éléments positifs avec le zéro. Moyennant la
valeur absolue des éléments de [° hypercorps donné nous avons évidem-
ment Papplication |..|: H — H+ U {O}, qui vérifie, comme il est clair,
des conditions v, -v, de Phypervaluation (voir page 1, note de pied 2)
les v,-v,, v,. Si donc, nous 1ntr0dmsons la

Definttion 4., Si K est .un hypercorps et D un pres-
que-groupe totalement ordonné, on appelle hyperva-
luation faible de K (2 valeur dans D) toute applica-
tion | puK~>Ddelle que les conditions v1—vw,v soient
vérifiédes nous concluons facilement la :

Proposition 10. Tout hypercorps faiblement ordonné

~est faiblement hypervalué prar la valeur absolue de

ses éléments.

-
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alty mooénvyev &x Tob yeyovétog Gt petatld TV Gfwopdtov Tig doufig @V
oxeTix@yv pE 10 iodtovov Tig Umegmodiews Mg moog TV oxéorv < meotehaufPdveto
il 8y 7 ovvemayoy : x £y —>x 4 a #y-+a, 8 tvyévia croyela x,y,a
tob H. *Anedeibaney Ot el v ngdtnv 8% tdv &etacdeiodv megumtdosmv dev
vndpyovv Umegoduata, GAG oy edO0v Dmepoodpua Ta Ohudc OdlatETU-

Yuéva, ovopuacdévia oltew bt 1) Vmeomodtic twv OEv elval TOOGETALOLOTUXY.
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Eic oyv devtéoav Suws meolatwowy tmdoyovv towalra, dmoxindévia
-~ 5 = 7 ’ \ < ~ ’ 3
Godevde Sratetaynéva VxEQO® AT, T Omolo pdlota, MG
- X s \ L3 > 7 = b, 3 P k) 6\ c ~ k< 7 ’ . < 6
GmedelSapev, d¢v elvar loduoopa QO3 0VOEY VTEQOMIE UTOAOLTWOY UTEQOLATLUN-
& : ’ IS \ - - -~ > ’ 2 L, W 4 G cr A \ X
névouv odpatos dwr wohkamhaoiactinils looduvauias, €mtivoavies ovtw xal TO

odtov, 10 Goprdg tedev medBinua.
™

‘O *Anadnuaizdg % @IA. BaciAeiov magovordlov tig Gvotéom avaxoL-
vooels Myel ta €E7g ¢

"Eyo iy tuilv va dvaxowvdon eic tiv "Axadnulav *Adnvav 6130.?-:9‘{0(-
olag 100 taxtnol xadnyntol tiis Ilohvteyviniic Zyohfig tol ITavemotnuiov Oco-
sahovixyg x. 1. Mwrra, cuvteTayuévag Yahhioti. '

‘H qodty tdv Zoyasidv adtédv Eyxel, #v ueta@odogl, ToV cUuIlnempévov
tithov «SvpBord) elg v Yewolav tdv diatetaypévav xzal datiumuévov dopudvr.
‘Qc dopat Yewpoivrar 0@ &t xalovpeva alyeBowrd bregodpata. Eivar yvoorov
Gt fv Umeoodua Siagéoer amd Ev olvndeg Ghyefondv odpa xatd tolro, OTL
§) elc t0 modtov medadecig elvar mohuvsuavrog, SmAadl &t t0 ddgowopa dvo
orouelwv tod tregodpmarog S&v elvan, yevixdg, &v otoigelov GAAG Ev pi) xevov
Hrocuvolov tob vaepoduatoc. "H Evvoia tol vmeooduatog, xal pdiota ol da-
Tunuévov, mooéoyetal Gmo Exelvny Evds Statumuévov oduarog xatd TOV &xdrov-
Yov tobémov : Eic Sturiunuévov odpa doiCouev xatdrintov oyéowy lcodvvapiag,
xalovpévyny «mordamhactactixly icoduvvauiavs> toradtnyv, MoTE TO MEV YIVOUEVOY
8%o whdocov Tz Bv Abyo lcoduwvaulog va elvar mdhy xhdowe adtic, v 1O
ddoowgpa Vo xhdoswv va eivar cuvévoua xhdoswv adtiig. Kal 1 uév Evvoia tod
brepodpatog Goiletar Gmd tag Widtnrag toU mmhixov - xhdoewy t00 Yeweovpévovy
codpatTog, ¢ mEds TNV Exkeveloav icodvvaplav, 7 8¢ fvvoia tol Statpmpévou
vregoduarog 6gilerar, ue xardiinlov todmov, @mo éxélvny tod doyxol Satiuy-
HéVOy GHOUATOC. . ;

Eig 10 tdépevov toa medBinua, v dnradly xdde dmegodpa elvar iob-
LOQPQOY TEOC £V VITEQOOUN - VToAolmmy £vog cd;pxatog dpwdiacuévov pe datium-
owv xatd Krull, 6 cvyyoagevs Tiic magovong avaxovooeme Eetdler v meoi-
ATOOWY xatd whoov vmdoyovy Umepowuata dtatumuéva ‘Gopumdelme, xard Tov
v7o 10b Pwoov paduarixod Kurosh dodévra Goov, ta 6mola va givar Gvdloya

OV Goyundelog dratiunuévov coudrov. -
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‘H ragoboa dvarolvwols Ggiegovetal elg v uekétny tod dvo trdepuévou

Und ol ovyyoagémg fewtiparos, ta EEaydueva Ot tiig uerémg adriig, yonlovia
“elduol padnuatzod ocvuPoiicwon, ~Fékel e?fgu'(‘) gviiaeoduevog eig ta «Ioa-
x> tfig uetéous TAxadnuiag. ' :
" *H devtépu tdv Gvaxowvwoeswv toi x. I. Mijrta &g, &v uetagodost, TOV.
tithov <Enl xhdoedv tivov Omegovvdetiziv doudv». ME tOv 8gov «Umegouvie-
xl dopur», 1| xal dmhdg «Umegdour)», dvvoel & cuyyoapels Ev ouvohov Epmdia-
ouévov ué uiav todrdyiotov dweri «bmegmodtv». ‘O #dn nol Evogltegov yvwotog
elg v padnuatxy PiPrioyoagpiav Joog tiig {ynséxgdiswg, BmeEnyeitan eig TV
goyaoiav tob x. Mijtta, Gmov ovtog, 8xtdg TV 1dN yveoor®y Umeodoudv, 60l
%ol véag #atnyoolag Umegovvdetindy doudv. Eic hemtoueot) ushémmyv tdv év Adyw
vEmV Vmepdoudv ﬂgoﬁdiva glg Tv magovoav doyaciav tov O cuyyQagevs &wmo-

detnviwy wowopévag Eviiagepovoas Tootdosts.





