Φύλλο εργασίας 1

Λόγος δύο αριθμών - Αναλογία
	Ονοματεπώνυμα μελών ομάδας:

	1.
	2.

	3.
	4.

	5.
	6.


Πατήστε στο δεσμό «Τι είναι η χρυσή τομή;» (πατήστε Ctrl + κλικ στο δεσμό για να μεταβείτε στην αντίστοιχη ιστοσελίδα), 
ή εναλλακτικά,

ανοίξτε το φυλλομετρητή σας (Internet browser) και πληκτρολογήστε τη διεύθυνση: http://www.focusmag.gr/articles/printable-article.rx?aid=202860.

Εργασία 1η:
Θα προσπαθήσουμε στη συνέχεια να κατασκευάσουμε γεωμετρικά τη χρυσή τομή της βάσης ενός παραλληλογράμμου ως προς το ύψος του. Ανοίξτε το αρχείο «Φύλλο_Εργασίας_Λόγος_2.ggb» και μεγιστοποιείστε το παράθυρο εργασίας σας. Στην οθόνη σας βλέπετε ένα ορθοκανονικό σύστημα ημιαξόνων σε πλέγμα και 2 σημεία με τις συντεταγμένες τους. Το πλέγμα ακολουθεί το μοναδιαίο σύστημα αρίθμησης των ημιαξόνων. 
Ακολουθείστε τα παρακάτω βήματα:

(Για λόγους ευκολίας χρησιμοποιείστε στους υπολογισμούς σας δύο δεκαδικά ψηφία).

Βήμα 1ο:

α) Σημειώνουμε 1 νέο σημείο ώστε μαζί με τα 3 σημεία που ήδη υπάρχουν να δημιουργείται ένα τετράγωνο πλευράς ίσης με 1 μονάδα. 
β) Συμβολίζουμε το νέο σημείο Γ και σημειώνουμε και τις αντίστοιχες συντεταγμένες του.
(Βοήθημα: 

1. «Εισαγωγή σημείου»: 
Βήμα 1ο: Επιλέξτε από το μενού το 2ο εικονίδιο και από το αναδιπλούμενο μενού το εικονίδιο «Νέο σημείο». 

Βήμα 2ο: Μετακινώντας τον κέρσορα θα παρατηρήσετε ότι βλέπετε συνεχώς τις συντεταγμένες του. Οδηγήστε τον κέρσορα στο σημείο του πλέγματος που πρέπει και κάντε κλικ. 
ΠΡΟΣΟΧΗ: Αν το σημείο βρίσκεται πάνω στον άξονα, τοποθετήστε το λίγο πάνω ή κάτω από αυτόν ώστε να μπορείτε να αλλάζετε τις ιδιότητές του (βλ. επόμενο βήμα).

2. «Αλλαγή στις ιδιότητες ενός σημείου» - ΔΕΝ ΙΣΧΥΕΙ ΓΙΑ ΤΑ ΣΗΜΕΙΑ ΣΤΟΥΣ ΗΜΙΑΞΟΝΕΣ: 

Βήμα 1ο: Κάνετε δεξί κλικ πάνω στο σημείο (ή διπλό κλικ) κι επιλέγετε «Ιδιότητες». 

Βήμα 2ο: Στο νέο παράθυρο αλλάζετε το πεδίο «Τιμή» με τις συντεταγμένες που θέλετε. 

3. «Εισαγωγή κειμένου»: 

Βήμα 1ο: Επιλέξτε στο μενού το 2ο από το τέλος εικονίδιο και από το αναδιπλούμενο μενού το εικονίδιο «Εισαγωγή κειμένου». 

Βήμα 2ο: Επιλέγετε το σημείο και στο παράθυρο που θ’ ανοίξει γράφετε τις συντεταγμένες του στη μορφή (x, y). 

Βήμα 3ο: Σύρετε το κείμενο δίπλα από το σημείο ώστε να είναι ευδιάκριτο). 

Βήμα 2ο: 

α) Σημειώνουμε τα μέσα των δύο κάθετων πλευρών στον ημιάξονα των x και τα ενώνουμε. 
β) Συμβολίζουμε τα μέσα των δύο αυτών καθέτων Μ και Ν (το σημείο Μ στον κάθετο ημιάξονα των y)  και σημειώνουμε τις αντίστοιχες συντεταγμένες τους.
(Βοήθημα: 

1. «Μέσον ενός τμήματος»: 

Βήμα 1ο: Επιλέξτε από το μενού το 2ο εικονίδιο και από το αναδιπλούμενο μενού το εικονίδιο «Μέσο ή κέντρο». 

Βήμα 2ο: Πατάτε το πρώτο άκρο του τμήματος που θέλετε να βρείτε το μέσον, έπειτα το 2ο άκρο και εμφανίζεται το μέσον.

1. «Τμήμα μεταξύ 2 σημείων»: 

Βήμα 1ο: Επιλέξτε από το μενού το 3ο εικονίδιο και από το αναδιπλούμενο μενού το εικονίδιο «Τμήμα μεταξύ δύο σημείων». 

Βήμα 2ο: Πατάτε το 1ο σημείο κι έπειτα το 2ο σημείο. Θα εμφανιστεί το τμήμα μεταξύ των 2 αυτών σημείων).
Βήμα 3ο: 

α) Δημιουργούμε το τετράγωνο ΟΑΓΒ και 
β) σχεδιάζουμε τη διαγώνιο του «άνω» ορθογωνίου που σχηματίστηκε, ενώνοντας το μέσο Μ που βρίσκεται στον άξονα των y και την απέναντι κορυφή (η διαγώνιος αυτή έχει μήκος 1,12 μονάδες).
(Βοήθημα: 

«Εισαγωγή πολυγώνου»: 

Βήμα 1ο: Επιλέξτε από το μενού το 5ο εικονίδιο και από το αναδιπλούμενο μενού το εικονίδιο «Πολύγωνο». 

Βήμα 2ο: Πατάτε στο πρώτο σημείο του πολυγώνου που θέλετε να δημιουργήσετε, έπειτα το 2ο σημείο, το 3ο κ.λπ. και τελειώνετε πατώντας ξανά το 1ο σημείο).

Βήμα 4ο: 

Με κέντρο το μέσο Μ στον ημιάξονα των y και ακτίνα τη διαγώνιο του «άνω ορθογωνίου» κατασκευάζουμε έναν κύκλο.

(Βοήθημα: 

«Εισαγωγή κύκλου με κέντρο και γνωστή ακτίνα»: 

Βήμα 1ο: Επιλέξτε από το μενού το 6ο εικονίδιο και από το αναδιπλούμενο μενού το εικονίδιο «Κύκλος με κέντρο και ακτίνα». 

Βήμα 2ο: Πατάτε στο σημείο που αφορά το κέντρο του κύκλου. Στο παράθυρο που εμφανίζεται δίνουμε το μήκος της ακτίνας – ΠΡΟΣΟΧΗ: η υποδιαστολή στο Geogebra γράφεται με τελεία). 
Βήμα 5ο: 

α) Σημειώνουμε την τομή του κύκλου με τον άξονα των y. 
β) Συμβολίζουμε το σημείο Κ. Σημειώνουμε επίσης την τετμημένη του και ως τεταγμένη την τιμή 1,62.
(Βοήθημα: 

«Τομή δύο γεωμετρικών αντικειμένων»: 

Βήμα 1ο: Επιλέξτε από το μενού το 2ο εικονίδιο και από το αναδιπλούμενο μενού το εικονίδιο «Τομή δύο αντικειμένων». 

Βήμα 2ο: Πατάτε στο 1ο αντικείμενο κι έπειτα στο 2ο. Θα εμφανιστεί το σημείο τομής). 
Βήμα 6ο: 

Θα δημιουργήσετε το παραλληλόγραμμο που διέρχεται από το σημείο Κ και τις δύο πάνω κορυφές του άνω παραλληλογράμμου (αυτό με τη διαγώνιο): 
α) συμβολίστε την τελευταία κορυφή με το γράμμα Λ και σημειώστε τις συντεταγμένες του (πρώτα σημειώστε το σημείο Λ – κοντά στο σημείο της κορυφής - και από τις ιδιότητές του δώστε τις ακριβείς συντεταγμένες ώστε να πάρει την ακριβή θέση).
(Βοήθημα: 

«Αλλαγή στις ιδιότητες ενός σημείου» - ΔΕΝ ΙΣΧΥΕΙ ΓΙΑ ΤΑ ΣΗΜΕΙΑ ΣΤΟΥΣ ΗΜΙΑΞΟΝΕΣ: 

Βήμα 1ο: Κάνετε δεξί κλικ πάνω στο σημείο (ή διπλό κλικ) κι επιλέγετε «Ιδιότητες». 

Βήμα 2ο: Στο νέο παράθυρο αλλάζετε το πεδίο «Τιμή» με τις συντεταγμένες που θέλετε). 
β) δημιουργείστε το παραλληλόγραμμο (από την εντολή «Εισαγωγή πολυγώνου»).

	Το συγκεκριμένο παραλληλόγραμμο ονομάζεται «χρυσό παραλληλόγραμμο», εφόσον η βάση του (μικρή πλευρά) είναι η χρυσή τομή του ύψους του (μεγάλη πλευρά).


Εργασία 2η:

Αποδείξτε σύμφωνα με όσα διαβάσατε στο άρθρο «Τι είναι η χρυσή τομή;», τον τελευταίο ισχυρισμό.

	


	Η αναλογία αυτή που αποδείξατε ονομάζεται και «χρυσός αριθμός Φ» 

(συμβολίζεται phi στα Λατινικά)  


5
Μην ξεχνάτε να αποθηκεύετε συχνά την εργασία σας

Για να αναιρέσετε μια επιλογή στο Geogebra πατήστε το εικονίδιο [image: image1.png]
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