Φύλλο εργασίας 1

Διχοτόμος γωνίας
	Ονοματεπώνυμα μελών ομάδας:

	1.
	2.

	3.
	4.

	5.
	6.


Εργασία 1η:

Γράψτε στο επόμενο πλαίσιο τον ορισμό της διχοτόμου γωνίας:
	Διχοτόμος γωνία ονομάζεται …


Στη συνέχεια θα προσπαθήσουμε να δημιουργήσουμε με απόλυτη ακρίβεια τη διχοτόμο μιας γωνίας στο λογισμικό Geogebra. Στο πλαίσιο πριν δώσατε τον ορισμό της, αλλά για κάθε ορισμό μιας γεωμετρικής έννοιας πρέπει ν’ αποδεικνύεται και η ύπαρξή της. Ακολουθείστε λοιπόν τα επόμενα βήματα στην κατασκευή της:

Αρχικά ανοίξτε το συνοδευτικό αρχείο «Φύλλο_Εργασίας_Διχοτόμος_2.ggb» (πατήστε Ctrl + κλικ στο δεσμό) όπου παριστάνεται μία γωνία xÔy.

Βήμα 1ο: 

 Σχεδιάστε έναν τυχαίο κύκλο με κέντρο την κορυφή Ο (δώστε μικρό αριθμό στην ακτίνα σας, π.χ. 1 ή 1.5 ή 2 κ.λπ. για να είναι εμφανής).
(Βοήθημα: 

«Εισαγωγή κύκλου με κέντρο και γνωστή ακτίνα»: 

Βήμα 1ο: Επιλέξτε από το μενού το 6ο εικονίδιο και από το αναδιπλούμενο μενού το εικονίδιο «Κύκλος με κέντρο και ακτίνα». 

Βήμα 2ο: Πατάτε στο σημείο που αφορά το κέντρο του κύκλου. Στο παράθυρο που εμφανίζεται δίνουμε το μήκος της ακτίνας). 

Βήμα 2ο: 

 Ονομάστε τα σημεία τομής του κύκλου με τις πλευρές της γωνίας Α για τον ημιάξονα Οx και Β για τον ημιάξονα Οy.

(Βοήθημα: 

1. «Τομή δύο γεωμετρικών αντικειμένων»: 

Βήμα 1ο: Επιλέξτε από το μενού το 2ο εικονίδιο και από το αναδιπλούμενο μενού το εικονίδιο «Τομή δύο αντικειμένων». 

Βήμα 2ο: Πατάτε στο 1ο αντικείμενο κι έπειτα στο 2ο. Θα εμφανιστεί το σημείο τομής). 
2. «Εισαγωγή κειμένου»: 

Βήμα 1ο: Επιλέξτε στο μενού το 2ο από το τέλος εικονίδιο και από το αναδιπλούμενο μενού το εικονίδιο «Εισαγωγή κειμένου». 

Βήμα 2ο: Επιλέγετε το σημείο και στο παράθυρο που θ’ ανοίξει γράφετε το κείμενό σας. 

Βήμα 3ο: Σύρετε το κείμενο δίπλα από το σημείο ώστε να είναι ευδιάκριτο). 

Βήμα 3ο: 

Φέρτε το ευθύγραμμο τμήμα ΑΒ.

(Βοήθημα: 
«Τμήμα μεταξύ 2 σημείων»: 

Βήμα 1ο: Επιλέξτε από το μενού το 3ο εικονίδιο και από το αναδιπλούμενο μενού το εικονίδιο «Τμήμα μεταξύ δύο σημείων». 

Βήμα 2ο: Πατάτε το 1ο σημείο του τμήματος κι έπειτα το 2ο σημείο).
Βήμα 4ο: 

Δημιουργείστε το μέσον του ευθύγραμμου τμήματος ΑΒ. Ονομάστε το Μ.
(Βοήθημα:
«Μέσον ευθύγραμμου τμήματος»: 

Βήμα 1ο: Επιλέξτε από το μενού το 2ο εικονίδιο και από το αναδιπλούμενο μενού το εικονίδιο «Μέσο ή κέντρο». 

Βήμα 2ο: Πατάτε το 1ο σημείο του τμήματος κι έπειτα το 2ο σημείο).
Βήμα 5ο: 

Φέρτε την ημιευθεία ΟΜ. Ονομάστε τη Οz.
(Βοήθημα: 

«Δημιουργία ημιευθείας που περνά από δύο σημεία»: 

Βήμα 1ο: Επιλέξτε από το μενού το 3ο εικονίδιο και από το αναδιπλούμενο μενού το εικονίδιο «Ημιευθεία μεταξύ δύο σημείων». 

Βήμα 2ο: Επιλέξτε το 1ο σημείο κι έπειτα το 2ο. Θα εμφανιστεί η ημιευθεία που περνά από αυτά). 

	Η ημιευθεία ΟΜ είναι και η διχοτόμος της γωνίας μας xÔy


Επαλήθευση μέσα από το λογισμικό: 

Σημειώστε τις γωνίες που δημιουργήσατε μέσα από το ίδιο το Geogebra.
(Βοήθημα: 

«Εμφάνιση ανοίγματος γωνίας»: 

Βήμα 1ο: Επιλέξτε από το μενού το 8ο εικονίδιο (4ο από το τέλος) και από το αναδιπλούμενο μενού το εικονίδιο «Γωνία». 

Βήμα 2ο: Με φορά «δεξιά πλευρά – κορυφή γωνίας – αριστερή πλευρά»: επιλέξτε το 1ο σημείο στη δεξιά πλευρά, μετά την κορυφή κι έπειτα το 2ο σημείο της αριστερής πλευράς. Μετακινείστε το κείμενο ώστε να είναι ευδιάκριτος ο αριθμός των μοιρών).
Εργασία 2η:

α) Προεκτείνετε την Οz ώστε να δημιουργήσετε μία ευθεία (π.χ. εισάγετε μία ημιευθεία που περνάει από τα σημεία Μ και Ο). 
β) Δηλώστε στη συνέχεια το σημείο τομής της Μ’ με τον κύκλο.
γ) Τι είναι η ΟΜ’ για τη γωνία yÔx; Αποδείξτε το και μέσα από το μέτρο των γωνιών που σας δίνει το λογισμικό.


Διχοτόμος
δ) Δηλώστε από το λογισμικό το μέτρο της γωνίας ΒΜΟ (Θεωρείστε ότι το μεσαίο γράμμα είναι η κορυφή της).

ε) Αν το σημείο Μ βρεθεί πάνω στο Ο, τι παρατηρείτε για τις γωνίες που σχηματίζονται (προσπαθήστε να μετακινήσετε το Ο στο σχήμα σας ώστε να «πέσει» πάνω στο σημείο Μ);

Απάντηση:

	Δημιουργούνται δύο κάθετες ευθείες που τέμνονται στο σημείο (κορυφή) Ο της γωνίας.


Εργασία 3η:

Μέσα από το σχήμα που δημιουργήσατε οι γωνίες που υπάρχουν, ανάλογα με το άνοιγμά τους (μέτρο), έχουν και κάποια ονομασία. 
Συμπληρώστε τον επόμενο πίνακα με όσες περισσότερες γωνίες μπορείτε (από αυτές που βλέπετε στο σχέδιο)  σημειώνοντάς τις στην αριστερή στήλη «Γωνία» και με Χ στην ονομασία που το μέτρο τους αντιστοιχεί (στο συμβολισμό σας για τις γωνίες μπορείτε να χρησιμοποιήσετε και νέα σημεία στις ημιευθείες). 
Αν δεν είναι ευδιάκριτο το μέτρο τους χρησιμοποιείστε το λογισμικό για να σας δώσει το ακριβές.
π.χ.
	Γωνία
	Οξεία
	Αμβλεία
	Ευθεία
	Μηδενική
	Πλήρης
	Ορθή

	ΜΟΜ’
	
	
	Χ
	
	
	

	ΒΟΜ
	
	Χ
	
	
	
	

	ΑΟΜ
	Χ
	
	
	
	
	

	ΜΟΒ
	Χ
	
	
	
	
	

	Μ’ΟΑ
	
	Χ
	
	
	
	

	ΒΜΑ
	
	
	
	Χ
	
	

	ΜΒΟ
	Χ
	
	
	
	
	

	ΑΜΟ
	Χ
	
	
	
	
	

	ΟΜΑ
	
	
	
	
	
	Χ


Θεωρείστε ότι το μεσαίο γράμμα μιας γωνίας είναι η κορυφή της
(αν θέλουμε να συμπληρώσουμε περισσότερες γωνίες, μπορούμε να προσθέσουμε γραμμές στον πίνακα ως εξής:

1. τοποθετούμε τον κέρσορα στο τελευταίο κελί (κάτω δεξιά), και

2. πατάμε το πλήκτρο «Tab»).
3. β) Σε ποιο σημείο του κύκλου σχήματός σας θα πρέπει να πάει το Β ώστε η γωνία ΜÔΒ να είναι:

	Γωνία
	Μηδενική
	Ευθεία
	Ορθή

	ΜÔΒ
	Μ
	Μ’
	σημείο τομής της καθέτου από το Ο στην Οz


(Υ.Σ.: Για την ορθή γωνία φέρτε την κάθετη από το σημείο Ο στην ΟΜ).

(Βοήθημα: 

«Εισαγωγή κάθετης γραμμής»: 

Βήμα 1ο: Επιλέξτε από το μενού το 4ο εικονίδιο και από το αναδιπλούμενο μενού το εικονίδιο «Κάθετη γραμμή». 

Βήμα 2ο: Επιλέξτε το σημείο κι έπειτα την ευθεία στην οποία θέλετε την κάθετη γραμμή).
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