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1. (5 mon�dec) 'Estw an to pl joc twn akolouji¸n (r1, r2, . . . , rk) tuqaÐou m kouc
k me stoiqeÐa jetikoÔc akeraÐouc ri pou ajroÐzoun sto n. UpologÐste th genn tria
sun�rthsh

∑
n≥1 anx

n wc rht  sun�rthsh tou x.

2. Gia pìsec anadiat�xeic (σ1, σ2, σ3, σ4, σ5, σ6) tou sunìlou {1, 2, 3, 4, 5, 6}:
(a) (10 mon�dec) to σ1 eÐnai perittìc arijmìc kai to σ6 eÐnai �rtioc?

(b) (10 mon�dec) den up�rqei stajerì shmeÐo to opoÐo eÐnai �rtioc arijmìc?

3. 'Estw Pn to sÔnolo ìlwn twn uposunìlwn tou {1,−1, 2,−2, . . . , n,−n} ta opoÐa
perièqoun to polÔ èna stoiqeÐo tou {i,−i} gia k�je 1 ≤ i ≤ n. JewroÔme th merik 
di�taxh sto Pn pou orÐzetai jètontac S ≤ T an S ⊆ T , gia S, T ∈ Pn.

(a) (10 mon�dec) Gia 0 ≤ k ≤ n, pìsa stoiqeÐa tou Pn èqoun plhj�rijmo Ðso me k?
Pìsa stoiqeÐa èqei sunolik� to Pn?

(b) (5 mon�dec) Sqedi�ste to di�gramma Hasse thc di�taxhc Pn gia n = 2.

(g) (5 mon�dec) UpologÐste to Ôyoc thc Pn gia k�je jetikì akèraio n.

(d) (10 mon�dec) DeÐxte ìti gia to pl�toc thc Pn isqÔei width(Pn) ≥ (3n− 1)/n gia
k�je jetikì akèraio n.

(e) (5 mon�dec) DeÐxte ìti gia to pl�toc thc P4 isqÔei width(P4) ≥ 32.

4. Poiec apì tic akìloujec prot�seic eÐnai swstèc kai poiec l�joc?

(a) (5 mon�dec) An T1 kai T2 eÐnai dèndra sto sÔnolo koruf¸n {1, 2, 3, 4, 5, 6} kajèna
apì ta opoÐa èqei koruf  bajmoÔ 5, tìte ta T1 kai T2 eÐnai isìmorfa graf mata.

(b) (10 mon�dec) An T1 kai T2 eÐnai dèndra sto sÔnolo koruf¸n {1, 2, 3, 4, 5, 6}
kajèna apì ta opoÐa èqei koruf  bajmoÔ 4, tìte ta T1 kai T2 eÐnai isìmorfa
graf mata.

(g) (10 mon�dec) An T1 kai T2 eÐnai dèndra sto sÔnolo koruf¸n {1, 2, 3, 4, 5, 6}
kajèna apì ta opoÐa èqei koruf  bajmoÔ 3, tìte ta T1 kai T2 eÐnai isìmorfa
graf mata.

5. SumbolÐzoume me χG(q) to qrwmatikì polu¸numo enìc aploÔ graf matoc G.

(a) (10 mon�dec) D¸ste par�deigma graf matoc G me χG(q) = q(q − 1)(q − 2)3.

(b) (5 mon�dec) DeÐxte ìti den up�rqei gr�fhma G me χG(q) = q(q− 2)2(q2− q + 1).

Na dikaiolog sete pl rwc tic apant seic sac.
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